Matematicka analyza 1
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5. Elementarne funkcie

Pre spravne zobrazenie, fungovanie tooltipov, 2D a 3D animécii je nevyhnutné siibor otvorit pomocou programu Adobe Reader (zdsuvny modul
Adobe PDF Plug-In webového prehliadac¢a nestacéi)
Kliknutim na text pred ikonou ziskate ndpomoc.
Kliknutim na skratku v modrej liste vpravo hore sa dostanete na prislusny slajd, druhym kliknutim sa dostanete na koniec tohto slajdu.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst.,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,
e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.
y
Elementarnou funkciou nazyvame
V.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.
£

Elementarnou funkciou nazyvame

kazdi fUnkCiU, ktorti dokadzeme utvorit zo Zék|adn}llch elementérnych funkcii pomocou:
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.
£

Elementarnou funkciou nazyvame

kazdi fUnkCiU, ktorti dokadzeme utvorit zo Zék|adn}llch elementérnych funkcii pomocou:

o séitania,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.
£

Elementarnou funkciou nazyvame

kazdi fUnkCiU, ktorti dokadzeme utvorit zo Zék|adn}llch elementérnych funkcii pomocou:

o séitania, e odditania,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.
£

Elementarnou funkciou nazyvame

kazdi fUnkCiU, ktorti dokadzeme utvorit zo Zék|adn}llch elementérnych funkcii pomocou:

o séitania, e odditania, e nasobenia,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.
£

Elementarnou funkciou nazyvame

kazdi fUnkCiU, ktorti dokadzeme utvorit zo Zék|adn}llch elementérnych funkcii pomocou:

o séitania, e odditania, e nasobenia, o delenia,
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.
£

Elementarnou funkciou nazyvame

kazdi fUnkCiU, ktorti dokadzeme utvorit zo Zék|adn}llch elementérnych funkcii pomocou:

o séitania, e odditania, e nasobenia, o delenia, o skladania funkcir.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.
£

Elementarnou funkciou nazyvame

kazdi fUnkCiU, ktorti dokadzeme utvorit zo Zék|adn}llch elementérnych funkcii pomocou:

o séitania, e odditania, e nasobenia, o delenia, o skladania funkcir.

o Zizenie wbovoinej €lementarnej funkcie na nejaki mnozin je opst €lementarna funkcia.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.

Elementarnou funkciou nazyvame

kazdi fUnkCiU, ktorti dokadzeme utvorit zo Zék|adn}llch elementérnych funkcii pomocou:

o séitania, e odditania, e nasobenia, o delenia, o skladania funkcir.

o Zizenie wbovoinej €lementarnej funkcie na nejaki mnozin je opst €lementarna funkcia.

Elementérne funkCie st napriklad funkcie:
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie maji velky prakticky vyznam.

-] Maieme pomocou nich (jednoducho a relativne presne) aproXimOVaf_ mnohé zlozité funkcie.

) Maieme pomocou nich (aspofi priblizne) pOpfsaf (prirodné, ekonomické, technické, spolocenské, .. .) Zé konitOSti a jaVy.

Zék|adn0u e|ementérn0u funkciou nazyvame kazdid z funkcii

e y = konst., oy =X, o y=¢e%, o y=lInx,

e y =sinx, e y = arcsin X, e y = arctg x.

Elementarnou funkciou nazjvame

|

kazdi fUnkCiU, ktorti dokadzeme utvorit zo Zék|adn}llch elementérnych funkcii pomocou:

o séitania, e odditania, e nasobenia, o delenia, o skladania funkcir.

o Zizenie wbovoinej €lementarnej funkcie na nejaki mnozin je opst €lementarna funkcia.

Elementérne funkCie st napriklad funkcie:

oy =2x, o y=2x,xc(0;1), o y=2x% o y=2+x, Oy_25|n§+%,atd'.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie:
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie:

o P0|yném (racionalna celistva funkcia).
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie:

o P0|yném (racionalna celistva funkcia).

e Raciondlna lomena funkcia (podiel polynémov).
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie:
o P0|yném (racionalna celistva funkcia).
o Raciondlna lomena funkcia (podicl polynémov).

o Mocninna funkcia ¢, = «, rer).
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie:
) Polyn(')m (racionalna celistva funkcia).
o Raciondlna lomena funkcia (podicl polynémov).
o Mocninna funkcia ¢, = «, rer).

e Exponencialna funkcia ¢y = » 2 > o).
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie:

) Polyn(')m (racionalna celistva funkcia).

o Raciondlna lomena funkcia (podicl polynémov).
o Mocninna funkcia ¢, = «, rer).

e Exponencialna funkcia ¢y = » 2 > o).

o Logaritmicka funkcia.
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie:

) Polyn(')m (racionalna celistva funkcia).

o Raciondlna lomena funkcia (podicl polynémov).
o Mocninna funkcia ¢, = «, rer).

e Exponencialna funkcia ¢y = » 2 > o).

o Logaritmicka funkcia.

] G0n|0metrlcké funkCie (sinus, kosinus, tangens, kotangens).
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Elementarne funkcie

Elementarne funkcie:

) Polyn(')m (racionalna celistva funkcia).

o Raciondlna lomena funkcia (podicl polynémov).

o Mocninna funkcia ¢, = «, rer).

e Exponencialna funkcia ¢y = » 2 > o).

o Logaritmicka funkcia.

o Goniometrické funkcie (sinus, kosinus, tangens, kotangens).

] Cyklomet”cké funkCie (inverzné ku goniometrickym funkciam).
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[Pre ag #0 nemé f; korene.]

polyném fb: y — ao

[Grafom fy je priamka rovnobeznd s osou x.]

Lineérna funkCia sa nazyva

[Pre a; #0 ma f; jeden redlny korei ¢ = —
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Kvadraticka funkcia

polyném f:?,: y — a3X3 + 32X2 + 81X + ao, 33#0
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Polynom
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

-2 -1 0 1 2
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

Yi2
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
priamka
X =2 n=1
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

x2 Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola
-2 n=2
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna 3
X3 -2 n=3
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

x4 Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna 4
-2 n=14
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

Yi2
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna 5
x5 -2 n=>5
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Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

2
1 4
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna 6
-2 n==6
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

x2 Y12
1
X
0 1 2
-1
parabola stupna n
-2
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
@ X = O je jediny koreﬁ fn.

x2 Y12
1
X
0 1 2
—1
parabola stupna n
-2
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
@ X = O je jediny koreﬁ fn.

n je parne.

x2 Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
—1
parabola stupna n
-2
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
@ X = O je jediny koreﬁ fn.

n je parne. =

o f, je parna,

x2 Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
—1
parabola stupna n
-2
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

@ X = O je jediny koreﬁ fn.

n j parne. =

o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),

x2 Y12
1 N
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna n
-2
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.

@ X = O je jediny koreﬁ fn.

n j parne. =

o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00),

Yi2
I 1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna n
-2
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
o X = 0 jejeding koren fp,.
n j parne. =
o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).

x2 Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna n
-2
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Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
@ X = O je jediny koreﬁ fn.

n j parne. =

o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastica na (0; 00), H(f,;) = (0; 00).

n je neparne.

Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna n
X x3[|x° -2
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Def Prl Prli

http:/ /frcatel.fri

niza.sk/users/beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
@ X = O je jediny koreﬁ fn.
n j parne. =
o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).
n je neparne. =
o f, je neparna,

Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna n
X x3[|x° -2
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Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
@ X = O je jediny koreﬁ fn.

n j parne. =

o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastica na (0; 00), H(f,;) = (0; 00).

n je neparne. =

o f, je neparna, je rastica,

Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna n
X x3[|x° -2
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Def Prl Prli
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Def Prl Prli

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
o X = 0 jejeding koren fp,.
n j parne. =
o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).
n je neparne. =
o fp i neparna, i rastdca, H(f,) = R.

Y12
1
X
-2 -1 0 1 2
-1
parabola stupna n
X x3[|x° -2

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http://frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
o X = 0 jejeding koren fp,.
n j parne. =
o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).
n je neparne. =
o fp i neparna, i rastdca, H(f,) = R.

x2 Y12
1
X
0 1 2
-1
parabola stupna n
-2
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Def Prl Prli
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Polynom

Def Prl Prll

Funkcia f(X

o Grafom je v parabola stupna n.
o X = 0 jejeding koren fp,.
n j parne. =
o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).
n je neparne. =
o fp i neparna, i rastdca, H(f,) = R.

x2 Y12
1
X
0 1 2
-1
parabola stupna n
-2
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Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
o X = 0 jejeding koren fp,.
n j parne. =
o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).
n je neparne. =
o fp i neparna, i rastdca, H(f,) = R.

x2 Y12
1
X
0 1 2
-1
parabola stupna n
-2

Def Prl Prll

Funkcia f(X)

o f mis 1 koren pe c€(—00;0)

c € (—o0;0) Y
c=-100 2
1
X
-2 =1 2
f
1 korefi 1.205569
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Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
o X = 0 jejeding koren fp,.
n j parne. =
o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).
n je neparne. =
o fp i neparna, i rastdca, H(f,) = R.

x2 Y12
1
X
0 1 2
-1
parabola stupna n
-2

Def Prl Prll

Funkcia f(X
o f mis 1 koren pe c€(—00;0)

o f mi?2 korene pre c=0

c= 0.00

2 korene  —1.000000 (dvojnasobny koreit) 1.000000
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Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
o X = 0 jejeding koren fp,.
n j parne. =
o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).
n je neparne. =
o fp i neparna, i rastdca, H(f,) = R.

x2 Y12
1
X
0 1 2
-1
parabola stupna n
-2

Def Prl Prll

Funkeia f(X)
o f mis 1 koren pe c€(—00;0)
o f ms 2 korene pe ¢ =0
o f ms 3 korene pe c€(0; 32).

€(0:3) Y

c= 1.00

3 korene  —1.618034 0.000000 0.618034
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Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
@ X = O je jediny koreﬁ fn.
n je parne. =
o fp je parna, j klesajiica na (—o0; O>
je rastlica s (0; 00), H(fy) =
n i neparne. =
o fp i neparna, i rastdca, H(f,) = R.

x2 Y12
1
X
0 1 2
-1
parabola stupna n
-2

Def Prl Prll

Funkcia f(X)
o f mis 1 koren pe c€(—00;0)
Ofma2k0reneprec—0 C—gg
o f ms 3 korene pe c€(0; 32).

c=2 y
2
c~ 1.185185
1
f
X
-2 =1 0 1 2

2 korene  —1.666667 0.333333 (dvojnasobny korei)
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Polynom

Def Prl Prll

o Grafom je v parabola stupna n.

o f ma 1 korel pe c€(—00;0) U (3%; 00).
o X = 0 jejeding koren fp,.
JeJecny n Ofmé2korenepreC:OaC:%.
n j parne. =
, .32
o f, i parna, i klesajlica . (—00;0), o f mi 3 korene pe c€(0; 35).
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).
ce(%;x) Y

n i neparne. = o= A 2

o fp i neparna, i rastdca, H(f,) = R. N,
x2 Yio

X
— -1 0 1 2

1

-1

X

0 1 2 )

-1
1 koreri  —1.839287
parabola stupna n
-2
4

Funkcia f(X)

+1)%(x—1) 4+ ¢, xER.
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Polynom

o Grafom je v parabola stupna n.
o X = 0 jejeding koren fp,.
n j parne. =
o fp je parna, i klesajiica . (—o0;0),
je rastlica na (0; 00), H(f,) = (0; 00).
n je neparne. =
o fp i neparna, i rastdca, H(f,) = R.

x2 Y12
1
X
0 1 2
-1
parabola stupna n
-2

Def Prl Prll

Funkcia f(X)
o f ma 1 koreﬁ pre CE(—OO, 0) U (%,

Of‘mé2korenepreC:OaC:%.

o f m: 3 korene pe c€(0; 55

¢ € (—o0;0) Y

c=-1.75

f
1.324012

B

1 koreri

+1)%(x—1) 4+ ¢, xER.

00).
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Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia sa nazjva
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03

Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia sa nazjva

fa(x) _ aptayxtapx®4-+anx”
fm(x) = botaix+apx®+-+bmx™"

funkcia f: Yy =

[Podiel dvoch polynémov f,, a fp.]
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03

Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia sa nazjva

fa(x) _ aptayxtapx®4-+anx”
fm(x) = botaix+apx®+-+bmx™"

funkcia f: Yy =

[Podiel dvoch polynémov f,, a fp.]

@ Cisla g, d1, .., dn € R, dp #0 su koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
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03

Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia sa nazjva

oy — (X)) _ agtarxtapx®+etanx” ,
funkcia f Yy = fm(X) = b0+31X+32X2+---+b:,Xm . [Podiel dvoch polynémov f,, a fp.]
@ Cisla g, d1, .., dn € R, dp # 0 su koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
@ Cisla bo, b]_, ey bm € R, bm #O st koeficienty polynému fm [Menovatel zlomku.]
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03

Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia sa nazjva

s £1y = 0L = et and [Pl dvoch polynémov £ a ]
@ Cisla g, d1, --.,dn€E R, = 750 sti koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
@ Cisla bo, bl, ey, bm € R, bm 750 st koeficienty polynému fm. [Menovatel zlomku.]
@ ¢sla nmeN U {0} sil stupne polynémov. frp, .
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03

Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia sa nazjva

s £1y = 0L = et and [Pl dvoch polynémov £ a ]
@ Cisla g, d1, --.,dn€E R, = 750 sti koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
@ Cisla bo, bl, ey, bm € R, bm 750 st koeficienty polynému fm. [Menovatel zlomku.]
@ ¢sla nmeN U {0} sil stupne polynémov. frp, .

@ Prirodzeny defini¢ny obor D(f) — R - {CE R, pre ktoré fm(C) — 0}
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03

Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia s na

s £1y = 0L = et and [Pl dvoch polynémov £ a ]
@ Cisla g, d1, --.,dn€E R, = 750 sti koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
@ Cisla bo, bl, ey, bm € R, bm 750 st koeficienty polynému fm. [Menovatel zlomku.]
@ ¢sla nmeN U {0} sil stupne polynémov. frp, .

@ Prirodzeny defini¢ny obor D(f) = R - {CE R, pre ktoré fm(C) = 0}

[Aby mala funkcia f zmysel, musi byt menovatel f;, nenulovy, t. j. musime vyldéit korene fp,.]
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Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia s na

L fry = M) agtaixdapx®tetanx” . ,
funkcia T . _y — fm(X) - b0+31X+32X2+---+b X" [Podiel dvoch polynémov f,, a fp.]
'm

@ Cisla g, d1, .., dn € R, dp #0 su koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
@ Cisla bo, b]_, ey bm € R, bm #O st koeficienty polynému fm [Menovatel zlomku.]
@ Cisla n,mG N U {0} s stupne polynémov fn, fm

V.

@ Prirodzeny defini¢ny obor D(f) = R - {CE R, pre ktoré fm(C) = 0}

[Aby mala funkcia f zmysel, musi byt menovatel f;, nenulovy, t. j. musime vyldéit korene fp,.]

@ Funkcia f ma rovnaké korene ako polyném fn (menovatel).
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Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia sa nazjva

L fry = M) agtaixdapx®tetanx” . ,
funkcia T . _y — fm(X) - b0+31X+32X2+---+b X" [Podiel dvoch polynémov f,, a fp.]
'm

@ Cisla g, d1, .., dn € R, dp #0 su koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
@ Cisla bo, b]_, ey bm € R, bm #O st koeficienty polynému fm [Menovatel zlomku.]

@ Cisla n,mG N U {0} s stupne polynémov fn, fm
V.

@ Prirodzeny defini¢ny obor D(f) = R - {CE R, pre ktoré fm(C) = 0}

[Aby mala funkcia f zmysel, musi byt menovatel f;, nenulovy, t. j. musime vyldéit korene fp,.]

@ Funkcia f ma rovnaké korene ako polyném fn (menovatel).

@ Ak fm: Yy = bo, bo#o (by=by=":-=byp=0), potom f je p0|yném (racionalna celistva funkcia).
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Racionalna lomena funkcia

L fry = M) agtaixdapx®tetanx” . ,
funkcia T . _y — fm(X) - b0+31X+32X2+---+b X" [Podiel dvoch polynémov f,, a fp.]
'm

[Citatel zlomku.]

@ Cisla ao, dl, ...,dn € R, dp #0 su koeficienty polynému fn.
@ Cisla bo, b]_, ey bm € R, bm #O st koeficienty polynému fm [Menovatel zlomku.]

@ Cisla n,mG N U {0} s stupne polynémov fn, fm
V.

@ Prirodzeny defini¢ny obor D(f) = R - {CE R, pre ktoré fm(C) = 0}

[Aby mala funkcia f zmysel, musi byt menovatel f;, nenulovy, t. j. musime vyldéit korene fp,.]

@ Funkcia f ma rovnaké korene ako polyném fn (menovatel).

@ Ak fm: Yy = bo, bo#o (by=by=":-=byp=0), potom f je p0|yném (racionalna celistva funkcia).

[Polyném je $pecidlnym pripadom racionélnej lomenej funkcie.]
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Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia s na

L fry = M) agtaixdapx®tetanx” . ,
funkcia T . _y — fm(X) - b0+31X+32X2+---+b X" [Podiel dvoch polynémov f,, a fp.]
'm

@ Cisla g, d1, .., dn € R, dp #0 su koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
@ Cisla bo, b]_, ey bm € R, bm #O st koeficienty polynému fm [Menovatel zlomku.]

@ Cisla n,mG N U {0} s stupne polynémov fn, fm
V.

@ Prirodzeny defini¢ny obor D(f) = R - {CE R, pre ktoré fm(C) = 0}

[Aby mala funkcia f zmysel, musi byt menovatel f;, nenulovy, t. j. musime vyldéit korene fp,.]

@ Funkcia f ma rovnaké korene ako polyném fn (menovatel).

@ Ak fm: Yy = bo, bo#o (by=by=":-=byp=0), potom f je p0|yném (racionalna celistva funkcia).

[Polyném je $pecidlnym pripadom racionélnej lomenej funkcie.]

@ Pre N < M sa funkcia f nazyva r)'/dza racionélna |Omené

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

03

Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia s na

L fry = M) agtaixdapx®tetanx” . ,
funkcia T . _y — fm(X) - b0+31X+32X2+---+b X" [Podiel dvoch polynémov f,, a fp.]
'm

@ Cisla g, d1, .., dn € R, dp #0 su koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
@ Cisla bo, b]_, ey bm € R, bm #O st koeficienty polynému fm [Menovatel zlomku.]
@ Cisla n,mG N U {0} s stupne polynémov fn, fm

V.

@ Prirodzeny defini¢ny obor D(f) = R - {CE R, pre ktoré fm(C) = 0}

[Aby mala funkcia f zmysel, musi byt menovatel f;, nenulovy, t. j. musime vyldéit korene fp,.]

@ Funkcia f ma rovnaké korene ako polyném fn (menovatel).

@ Ak fm: Yy = bo, bo#o (by=by=":-=byp=0), potom f je p0|yném (racionalna celistva funkcia).

[Polyném je $pecidlnym pripadom racionélnej lomenej funkcie.]

@ Pre N < M sa funkcia f nazyva r)'/dza racionélna |Omené

@ Pre N 2 M mézeme funkciu f rozlozit na Sl:léet p0|ynému (stupiia n—m)
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Racionalna lomena funkcia

Racionalna lomena funkcia sa nazjva

anaia Fry = M) agtaixtapx®+etanx”
midn s Y = fm(x) = botaixtapx2+-+bmxm*

[Podiel dvoch polynémov f,, a fp.]

@ Cisla g, d1, .., dn € R, dp # 0 su koeficienty polynému fn. [Citatel zlomku.]
@ Cisla bo, b]_, ey bm € R, bm # 0 st koeficienty polynému fm [Menovatel zlomku.]
@ Cisla M € N U {0} s stupne polynémov fn, fm

@ Prirodzeny defini¢ny obor D(f) = R - {CE R, pre ktoré fm(C) = 0}

[Aby mala funkcia f zmysel, musi byt menovatel f;, nenulovy, t. j. musime vyldéit korene fp,.]

@ Funkcia f ma rovnaké korene ako polyném fn (menovatel).
@ Ak fm: Yy = bo, bo#o (by=by=":-=byp=0), potom f je p0|yném (racionalna celistva funkcia).
[Polyném je $pecidlnym pripadom racionélnej lomenej funkcie.]
@ Pre N < M sa funkcia f nazyva r)'/dza racionélna |Omené

@ Pre N 2 M mézeme funkciu f rozlozit na Sl:léet p0|ynému (stupiia n—m)
a funkcie rydzej raciondlnej lomene;.
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Racionalna lomena funkcia

1

Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X
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Racionalna lomena funkcia

Funkcia fn: y = "= . ne N, XER - {0}

X

o Grafom v hyperbola stupna n—+1.
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Racionalna lomena funkcia

Funkcia fny:X_ :%, nEN,XER_{O}
"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]
y
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Racionalna lomena funkcia

Funkcia fn: y = "= . ne N, XER - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).

=
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1

Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).

n je neparne.

y
2
1
-2 -1
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-1
a n neparne
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Racionalna lomena funkcia

1

Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).

n i neparne. = o f, jc neparna,

n neparne
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1

Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).

n je neparne. = o f, i neparna, klesa . (—o0;0),

y
2
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1

Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).

n e neparne. = o f, i neparna, klesa . (—o0;0), klesa . (0; 00),

y
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1
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a n neparne
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Racionalna lomena funkcia

1

Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).

n je neparne. = o f, i neparna, klesa . (—o0;0), klesd na (0; 00), H(f,) = R — {0}.

n neparne
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Funkcia fn: y = "= . ne N, XER - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).

n je neparne. = o f, i neparna, klesa . (—o0;0), klesd na (0; 00), H(f,) = R — {0}.

n je parne.
y y
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Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).
n je neparne. = o f, i neparna, klesa . (—o0;0), klesd na (0; 00), H(f,) = R — {0}.

nje parne. = o f, j parna,
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1

Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).
n je neparne. = o f, i neparna, klesa . (—o0;0), klesd na (0; 00), H(f,) = R — {0}.

nje parne. = e fp je parna, rastie na (—00;0),

y L
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1 2 X -2 =il 0 1 2 %
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1

Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).
n je neparne. = o f, i neparna, klesa . (—o0;0), klesd na (0; 00), H(f,) = R — {0}.

nje parne. = o f, je parna, rastie n. (—00; 0), klesa na (0; 00),

y y
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1 ! 1
1 2 X -2 =il 0 1 2 %
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1

Funkcia fn: y =x "= ne N, X e R - {0}

X

"] Grafom je tzv. hyperb0|a Stupﬁa n+1 [Graf funkcie f1: y = % nazyvame hyperbola.]

@ I'p nema korene (nulové body).
n je neparne. = o f, i neparna, klesa . (—o0;0), klesd na (0; 00), H(f,) = R — {0}.

nje parne. = e fp je parna, rastie na (—00;0), klesa » (0; 00), H(f,) = (0; 0).
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

. — r Ao n “ . .
funkcia f y = X', kde I € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

. — r Ao n “ . .
funkcia f y = X', kde I € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

e re’/.

°r¢Z.
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

. — r Ao n “ . .
funkcia f y = X', kde I € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r > 0.
ereZ. . r=0.
r <0.

°r¢Z.
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

. — r Ao n “ . .
funkcia f y = X', kde I € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o f:y=x"wr=neN,
ereZ. . r=0.
r <0.

°r¢Z.
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

. — r Ao n “ . .
funkcia f y = X', kde I € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o f:y=x"wr=neN,
oreZ. r=0.=ofy=1,
r <0.

°r¢Z.
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

. — r Ao n “ . .
funkcia f y = X', kde I € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o f:y=x"wr=neN,

oreZ r=0.=oefy=1,

r<0.=efiy=2 w—r=neN,

xn?

°r¢Z.
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

. — r Ao n “ . .
funkcia f y = X', kde I € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o fiy=x"wer=neN, piciey D(f)=R.

(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) = R
r < O = o f: y = %, kdle —F = N& N, prirodzeny D(f) S R - {0}
°r¢Z.
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]
r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]
(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]
r < O = o f: y = %, kdle —F = N& N, prirodzeny D(f) S R - {0}
°r¢Z.
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]
r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]
(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]
r<0 = o f:y:%, kde —rZHEN, prirodzeny D(f):R—{O}
r>0.
°r¢Z.
r <O0.
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]

(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]
r < O = o f: y = %, kdle —F = N& N, prirodzeny D(f) S R - {0}

°r¢Z.

r>0.= o f:y=x",

r < 0.
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]

(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]
r < O = o f: y = %, kdle —F = N& N, prirodzeny D(f) S R - {0}

r>0.= o f:y=x",

°r¢Z.

r<0.=ofiy=x"= L >0,
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]

(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]
r < O = o f: y = %, kdle —F = N& N, prirodzeny D(f) S R - {0}

r > 0 = o f: y = Xr, prirodzeny D(f) = <0,00),

°r¢Z.

r < O = o f: y = Xr == ];, (—r>0), prirodzeny D(f) = (0,00),
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]
r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]
(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]

r < O = o f: y: %, kde —F = HEN, prirodzeny D(f) S R— {0}

r>0.=

fiy = X", pirogzeny D(f) = (0; 00), H(f) = (0; 00).

°r¢Z.

r < O = o f: y = Xr = ]_-, (—r>0), prirodzeny D(f) = (0,00), H(f) = (0,00)

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]
r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]
(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]

r < O = o f: y: %, kde —F = HEN, prirodzeny D(f) S R— {0}

r > 0 = o f: y == Xr, prirodzeny D(f) = <0,00), H(f) = <0,00)
fie rastica,
°r¢Z. |
r < O = o f: y = Xr = F (—r>0), prirodzeny D(f) = (0,00), H(f) = (0,00)

fie klesajica,
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]
r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]
(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]

r < O = o f: y: %, kde —F = HEN, prirodzeny D(f) S R— {0}

r > 0 = o f: y = Xr, prirodzeny D(f) = <O, ()C))v H(f) = <0, OO)
fi rastlca, je prosta
°r¢Z. )
r < O = o f: y = Xr = F (—r>0), prirodzeny D(f) = (0,00), H(f) — (0,00)

fie klesajica, j prosta
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]
r > O = o f: y = Xn, kde ¥ = NE N, prirodzeny D(f) = R [Polyném.]
] rEZ r = O = o f: y = ]., prirodzeny D(f) = R [Konstantna funkcia.]
r < O = o f: y = %, kdle —F = N& N, prirodzeny D(f) S R - {0}
r > 0 = o f: Yy = Xr, prirodzeny D(f) = <O, OO), H(f) = <0, OO)

fie rastlica, je prosta (sj bijektivna).

°r¢Z. q
r < O = o f: y = Xr — ——7 (—r>0), prirodzeny D(f) = (0,00), H(f) = (0,00)

x—r

fje klesa_]l.llca, je pl’OSté (aj bijektivna).
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]
r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]
(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]

r < O = o f: y: %, kde —F = HEN, prirodzeny D(f) S R— {0}

r > 0 = o f: Yy = Xr, prirodzeny D(f) = <O, OO), H(f) = <0, OO)
fie rastlica, je prosta (sj bijektivna).
fly= xr = v/, x €(0; 00)
°r¢Z. q
r < O = o f: y = Xr = X (—r>0), prirodzeny D(f) = (O, OO), H(f) = (O, OO)

fje klesa_]l.llca, je pl’OSté (aj bijektivna).
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]
r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]
(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]

r < O = o f: y: %, kde —F = HEN, prirodzeny D(f) S R— {0}

r > 0 = o f: Yy = Xr, prirodzeny D(f) = <0,00), H(f) = <0,00)
fie rastlica, je prosta (sj bijektivna).
f~ly= xr = v/, x €(0; 00)
°r¢Z.

r < O = o f: y = Xr = (—r>0), prirodzeny D(f) = (0,00), H(f) = (0,00)

fje klesa_]l.llca, je pl’OSté (aj bijektivna).

x—r

1. y:x% =1 x €(0; 00)
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]

(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]
r < O = o f: y = %, kdle —F = N& N, prirodzeny D(f) S R - {0}

r > 0 = o f: Yy = Xr, prirodzeny D(f) = <0,00), H(f) = <0,00)
fie rastlica, je prosta (sj bijektivna).

fﬁl: y = X% = \7)?, X € <0, OO) (tiez mocninna funkcia).

°r¢Z.

r < O = o f: y = Xr = (—r>0), prirodzeny D(f) = (0,00), H(f) = (0,00)

x—r
fje klesa_]l.llca, je pl’OSté (aj bijektivna).

1
f‘il: y = Xr = %, X € (0, OO) (tiez mocninna funkcia).
Xr
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

funkcia f: y — Xr, kde ' € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]

(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]
r < O = o f: y = %, kdle —F = N& N, prirodzeny D(f) S R - {0}

r > 0 = o f: Yy = Xr, prirodzeny D(f) = <0,00), H(f) = <0,00)
fie rastlica, je prosta (sj bijektivna).

1
fﬁl: y = Xr = \7)?, X € <0, OO) (tiez mocninna funkcia).
[Napr. inverzna funkcia k f: y = x?, x€ (0;00) mé tvar f~1: y = x2 = \/x, x€(0;00).]
°r¢Z. , q
r < O = o f: y =X = F (—r>0), prirodzeny D(f) = (0,00), H(f) = (0,00)
fje klesa_]l.llca, je pl’OSté (aj bijektivna).

1
f‘il: y = Xr = %, X € (0, OO) (tiez mocninna funkcia).
Xr
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Mocninna funkcia

Mocninna (mocninova) funkcia s nazyva

. — r Ao n “ . .
funkcia f y = X', kde I € R [Premenna x je v zaklade mocniny. Exponent r sa nemeni.]

r>0.= o f: y = Xn, kde F = NE& N, prirodzeny D(f) = R. [Polyném.]
(] rEZ r = O = o f: y == ]., prirodzeny D(f) - R [Konstantna funkcia.]
r < O = o f: y = in, kdle —F = N& N, prirodzeny D(f) S R - {0}

X

r > 0 = o f: Yy = Xr, prirodzeny D(f) = <0,00), H(f) = <0,00)
fie rastlica, je prosta (sj bijektivna).
fﬁl: y = X% = \7)?, X € <0, OO) (tiez mocninna funkcia).

[Napr. inverzna funkcia k f: y = x?, x€ (0;00) mé tvar f~1: y = x2 = \/x, x€(0;00).]

r < O = o f: y == Xr == i (—r>0), prirodzeny D(f) = (0,00), H(f) = (0,00)

x—r

°r¢Z.

fje klesa_]l.llca, je pl’OSté (aj bijektivna).

1
f‘il: y = Xr = %, X € (0, OO) (tiez mocninna funkcia).
Xr

[Napr. inverzna funkcia k f: y = &, x€(0;00) ma tvar f~1: y = —= x€(0;00).]
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y == Xr, r > 0
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y = Xr, r > 0

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

fi
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y = Xr, r > 0

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

fifry
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y == Xr, r > 0

frofifr,

fi(x) =

X |
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y == Xr, r > 0
o fr: (0;00) — (0; 00).

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

1
?,r>0.

o fr: (0;00) — (0; 00).

ETINGE Fr: y —

frofifr,
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: Yy = Xr, r > 0. Funkcia Fr: y = %, r> 0.
o fr: (0;00) — (0; 00). o fr: (0;00) — (0; 00).
o f(1) =1, o f(1)=1,
frofifry

y

2<>

1<>

flx) =%
0 1 2
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y == Xr, r > 0 Funkcia Fr: y = %, r> 0
o f,: (0; 00) — (0; 00). o f: (0;00) — (0; ).
) f;—(l) = 1, nu|OV)// b0C| je 0 o ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.
frofifr,
y
24
il db
Alx) =%
0 1 2 X
v V.
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Mocninna funkcia

1

Funkcia fr: y == Xr, r > 0 Funkcia Fr: y = X! r> 0
o f,: (0; 00) — (0; 00). o f: (0;00) — (0; ).
) f;—(l) = 1, nu|OV)// b0C| je 0 o ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.
o f, je rastica, o f, j klesajlca,
frfifry

y

2<>

1<>

Alx) =%
0 1 > X
v V.
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Mocninna funkcia

1

Funkcia fr: y == Xr, r > 0 Funkcia Fr: y = X! r> 0
o f,: (0; 00) — (0; 00). o f: (0;00) — (0; ).
) f;—(l) = 1, nu|OV)// b0C| je 0 o ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.
o f, je rastica, i bijektivna. o f, j klesajlica, je bijektivna.
frfifn

y

2<>

1<>

Alx) =%
0 1 > X
4 Yy
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y == Xr, r > 0 Funkcia Fr: y = %, r> 0
o f,: (0; 00) — (0; 00). o f: (0;00) — (0; ).
) f;—(l) = 1, nu|OV)// b0C| je 0 o ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.
o f, je rastica, i bijektivna. o f, j klesajlica, je bijektivna.
o 1y =x7: (0;00) — (0; 00). o filiy= Xi (0; 00) — (0; 00).
frfifn

y

2<>

1<>

Alx) =%
0 1 2 X
4 Yy
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y == Xr, r > 0 Funkcia Fr: y = %, r> 0
o f,: (0; 00) — (0; 00). o f: (0;00) — (0; ).
) f;—(l) = 1, nu|OV)// b0C| je 0 o ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.
o f, je rastica, i bijektivna. o f, j klesajlica, je bijektivna.
o f iy = g (0; 00) — (0; 00). o fliy= X% (0; 00) — (0; 00).
frfifry

y

2<>

1<>

fi(x) =3
0 1 2 X
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: Yy = Xr, r > 0 Funkcia Fr: y = %, r > 0
o fr: (0;00) — (0; 00). o fr: (0;00) — (0; 00).
) f;—(l) = 1, nu|OV)// bOd je 0 o ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.
o f, je rastica, i bijektivna. o f, j klesajlica, je bijektivna.
o f iy = g (0; 00) — (0; 00). o fliy= X% (0; 00) — (0; 00).
fr, fi(x) = x frfrfifr
y
fo 21
£
1<>
fi(x) =3
1 I 0 1 5 %
n>1>mn>n ) n<mn<l<n )
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y = Xr, r > 0 Funkcia Fr: y = %, r > 0
o fr: (0;00) — (0; 00). o fr: (0;00) — (0; 00).
) f;—(l) = 1, nu|OV)// bOd je 0 o ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.
o f, je rastica, i bijektivna. o f, j klesajlica, je bijektivna.
o f iy = g (0; 00) — (0; 00). o fliy= X% (0; 00) — (0; 00).
frafrofifry
y
2<>
1<>
fi(x) =%
0 1 > X
n>1>mn>n ) n<mn<l<n )
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Mocninna funkcia

Funkcia fr: y == Xr, r > 0
o f,: (0; 00) — (0; 00).
o (1) =1, nulovy bod i 0.

o f, je rastica, i bijektivna.

o fliy = xr: (0; 00) — (0; 00).

fry o fl(x) =X

fr
£

ry

n>n>1>n>n

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

1
?,r>0.

o fr: (0;00) — (0; 00).
] ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.

ETINGE Fr: y —

o f, j klesajlica, je bijektivna.

o fliy= X% (0; 00) — (0; 00).

frifrofifrfr;
y

2<>

n<n<l<n<rnrn
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Mocninna funkcia

1

Funkcia fr: y = Xr, r > 0 Funkcia Fr: y = ?, r > 0
o fr: (0;00) — (0; 00). o fr: (0;00) — (0; 00).
) f;—(l) = 1, nu|OV)// bOd je 0 o ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.
o f, je rastica, i bijektivna. o f, j klesajlica, je bijektivna.
o f iy = g (0; 00) — (0; 00). o fliy= X% (0; 00) — (0; 00).
fry  fn fi(x) = x frafrfifnfry
y
fo 21
£
1<>
Alx) =%
1 I 0 1 5 %
r>n>1>mn>n ) n<n<l<n<n )

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Mocninna funkcia

1

Funkcia fr: y = Xr, r > 0 Funkcia Fr: y = ?, r > 0
o fr: (0;00) — (0; 00). o fr: (0;00) — (0; 00).
) f;—(l) = 1, nu|OV)// bOd je 0 o ﬂ(l) = 1, nUlOV}I/ bOd neexistuje.
o f, je rastica, i bijektivna. o f, j klesajlica, je bijektivna.
o f iy = g (0; 00) — (0; 00). o fliy= X% (0; 00) — (0; 00).
fry  fn fi(x) = x frafrfifnfry
y
fo 21
£
1<>
Alx) =%
1 I 0 1 5 %
r>n>1>mn>n ) n<n<l<n<n )
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05

Exponencialna funkcia

Exponencialna funkcia sa nazjva
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05

Exponencialna funkcia

Exponencialna funkcia sa nazjva

funkcia f: y = aX, kde € R, a> 0
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ea=1 = o f12 y = 1: R— {1} [Konstantna funkcia.]
o a#1l = o f,: R— (0;00), f; i bijektivna, i rydzo monotdnna,

je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, 7,(0) =1,
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ea=1 = o f12 y = 1: R— {1} [Konstantna funkcia.]
o a#1l = o f,: R— (0;00), f; i bijektivna, i rydzo monotdnna,
je rastica pe @ > 1, e klesajlica pe a < 1, £,(0) =1, f5(1) = a.
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Exponencialna funkcia

Funkea fa: y = 8%, X ER, we a€(0; 00).
ea=1=oefiry=1R—{1}. [Konstantna funkeia]
o a#1l = o f,: R— (0;00), f; i bijektivna, i rydzo monotdnna,
je rastica pe @ > 1, e klesajlica pe a < 1, £,(0) =1, f5(1) = a.

] Gl’afy funkcii fa: y = aX

y
3
aX
2
1
-3 -2 -1 0 1 2 3 X
< ap<l<a <as )
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Funkea fa: y = 8%, X ER, we a€(0; 00).
ea=1=oefiry=1R—{1}. [Konstantna funkeia]
0o a#l = o f;: R— (0;00), f; i bijektivna, ;. rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1, e klesajlica pe a < 1, £,(0) =1, f5(1) = a.

X

° Grafy funkeif, T3 y=a". fafl: y=a"
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Exponencialna funkcia

Funkcia fa: ax, S R, kde aE(O, OO)

ea=1 = o f12 y = 1: R— {1} [Konstantna funkcia.]
o a#1l = o f,: R— (0;00), f; i bijektivna, i rydzo monotdnna,
je rastica pe @ > 1, e klesajlica pe a < 1, £,(0) =1, f5(1) = a.

o Grafy funkeii f: y = @ a f,—1: y = a=* sa osovo stimerné podia osi ¥,
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Funkcia fa: ax, S R, kde aE(O, OO)

ea=1 = o f12 y = 1: R— {1} [Konstantna funkcia.]
o a#1l = o f,: R— (0;00), f; i bijektivna, i rydzo monotdnna,
je rastica pe @ > 1, e klesajlica pe a < 1, £,(0) =1, f5(1) = a.

o Grafy funkeii f: y = @ a f,—1: y = a=* sa osovo stimerné podia osi ¥,
t. j. pre vietky X € R plati fa—l(—X) = (a_l)_x = aX = fa(X)

[x2i 251

-3 xx=—x1 -1 0 1 2x1 3 X

< ap<l<a<as

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

05

Exponencialna funkcia

Funkcia fa: ax, S R, kde aE(O, OO)
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o a#1l = o f,: R— (0;00), f; i bijektivna, i rydzo monotdnna,
je rastica pe @ > 1, e klesajlica pe a < 1, £,(0) =1, f5(1) = a.

o Grafy funkeii f: y = @ a f,—1: y = a=* sa osovo stimerné podia osi ¥,
.. pre vietky X € R plati f—1(—x) = (a_l)_x = a* = f4(x). [2€(0:1). © a~Le(1;00)]
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ea=1=oefiry=1R—{1}. et flek]
o a#1l = o f,: R— (0;00), f; i bijektivna, i rydzo monotdnna,
je rastica pe @ > 1, e klesajlica pe a < 1, £,(0) =1, f5(1) = a.
o Grafy funkeii f: y = @ a f,—1: y = a=* sa osovo stimerné podia osi ¥,
.. pre vietky X € R plati f—1(—x) = (a_l)_x = a* = f4(x). [a€(0;1). & a~L e (L 00)]
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Funkcia fa: ax, S R, kde aE(O, OO)

ea=1 = o f12 y = 1: R— {1} [Konstantna funkcia.]
o a#1l = o f,: R— (0;00), f; i bijektivna, i rydzo monotdnna,
je rastica pe @ > 1, e klesajlica pe a < 1, £,(0) =1, f5(1) = a.

o Grafy funkeii f: y = @ a f,—1: y = a=* sa osovo stimerné podia osi ¥,
.. pre vietky X € R plati f—1(—x) = (a_l)_x = a* = f4(x). [2€(0:1). © a~Le(1;00)]

[=1;¢€]

[x2i 251
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe x€(0;00), a€R, a>0, a#1
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Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cio y = log, x pe xE€(0;00), a€R, a>0, a# 1 takg, 2 x = @
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

@ Cilo Y = log. x e XE€(0;00), a€R, a>0, a#1 ke 2e x = a¥
_y ga
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0, OO),

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ prirodzeny D(f) = (0; 00), H(f) = (0; 00),
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

o priodzeny D(f) = (0; 00), H(f) = (0; 00), f j prosta
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).
o pe a€(0;1) e f klesajica.
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Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1

@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).

o pe a€(0;1) e f klesajiica.” o pe a€(1;00) je f rastica.
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).
o pe a€(0;1) e f klesajiica.” o pe a€(1;00) je f rastica.

o Graf funkie f nazyvame logaritmicka krivka.
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).
o pe a€(0;1) e f klesajiica.” o pe a€(1;00) je f rastica.
o Graf funkie f nazyvame logaritmicka krivka.

@ Kazda |Ogar|tm|cké krivka prechddza bodmi []., 0] a [a, 1]
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).
o pe a€(0;1) e f klesajiica.” o pe a€(1;00) je f rastica.
o Graf funkie f nazyvame logaritmicka krivka.

@ Kazda |Ogar|tm|cké krivka prechddza bodmi []., 0] a [a, 1]

[aofla]fa.tj log,1 =0, log,a=1]
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva

funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).

pe a€(0;1) e f klesajica.” o re a€(1;00) i f rastica.

o Graf funkie f nazyvame logaritmicka krivka.

Kazda |Ogar|tm|cké krivka prechadza bodmi []., 0] a [a, 1] [ =12l =3 tj log,1 =0, log,a=1]

o Grafy funkii y = log, x a y = log,—1 x = log1 x sa 0SOVO sUimerné podra osi X.
a
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funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).
o pe a€(0;1) e f klesajiica.” o pe a€(1;00) je f rastica.
o Graf funkie f nazyvame logaritmicka krivka.

@ Kazda |Ogar|tm|cké krivka prechadza bodmi []., 0] a [a, 1] [ =12l =3 tj log,1 =0, log,a=1]
o Grafy funkii y = log, x a y = log,—1 x = log1 x sa 0SOVO sUimerné podra osi X.
a

] Logarltmus pri zéklade 10 nazyvame dekadlck}l/,
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Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).
o pe a€(0;1) e f klesajiica.” o pe a€(1;00) je f rastica.
o Graf funkie f nazyvame logaritmicka krivka.

@ Kazda |Ogar|tm|cké krivka prechadza bodmi []., 0] a [a, 1] [ =12l =3 tj log,1 =0, log,a=1]
o Grafy funkii y = log, x a y = log,—1 x = log1 x sa 0SOVO sUimerné podra osi X.
a

] Logarltmus pri zéklade 10 nazyvame dekadlck}l/, oznacenie _y — |0g10X — |0g X.
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva

funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).
o pe a€(0;1) e f klesajiica.” o pe a€(1;00) je f rastica.
o Graf funkie f nazyvame logaritmicka krivka.

@ Kazda |Ogar|tm|cké krivka prechadza bodmi []., 0] a [a, 1] [ =12l =3 tj log,1 =0, log,a=1]

o Grafy funkii y = log, x a y = log,—1 x = log1 x sa 0SOVO sUimerné podra osi X.
a

] Logarltmus pri zéklade 10 nazyvame dekadlck}l/, oznacenie _y — |0g10X — |0g X.

] Logarltmus pri zéklade € nazyvame prirodzen}//,

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva

funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).
o pe a€(0;1) e f klesajiica.” o pe a€(1;00) je f rastica.
o Graf funkie f nazyvame logaritmicka krivka.

@ Kazda |Ogar|tm|cké krivka prechadza bodmi []., 0] a [a, 1] [ =12l =3 tj log,1 =0, log,a=1]

o Grafy funkii y = log, x a y = log,—1 x = log1 x sa 0SOVO sUimerné podra osi X.
a

] Logarltmus pri zéklade 10 nazyvame dekadlck}l/, oznacenie _y — |0g10X — |0g X.

] Logarltmus pri zéklade € nazyvame prirodzen}//, oznacenie _y = |Oge = In X.
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Logaritmicka funkcia sa nazyva
funkcia f: y = |OgaX, kde aGR, a> O, a # 1
@ C¢ilo A nazpvame zaklad logaritmickej funkcie.

o cso y =log, x pe xE(0;00), a€ER, a>0, aF# 1 take,5e X = @ (existuie jeding)
nazvame logaritmus ¢isla x so zakladom a (pri zaklade a).

@ Prirodzeny D(f) = (0; OO), H(f) = (0; OO), i Prosta (s bijektivna).

pe a€(0;1) e f klesajica.” o re a€(1;00) i f rastica.

o Graf funkie f nazyvame logaritmicka krivka.

Kazda |Ogar|tm|cké krivka prechadza bodmi []., 0] a [a, 1] [ =12l =3 tj log,1 =0, log,a=1]
o Grafy funkii y = log, x a y = log,—1 x = log1 x sa 0SOVO sUimerné podra osi X.
a

] Logarltmus pri zéklade 10 nazyvame dekadlck}l/, oznacenie _y — |0g10X — |0g X.

] Logarltmus pri zéklade € nazyvame prirodzen}//, oznacenie _y = |Oge = In X.

[Prirodzeny logaritmus sa aj po anglicky znaéi In x. Casto (najma v poéitatovych programoch) sa pouziva log x.]
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1
o f: (0;00) = R
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1
o f5: (0;00) — R je bijektivna,
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), a # 1
o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

je rastica pe @ > 1,

1<a )
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1,
y fo
2
fas
1
X
0 > 3 4 s
-1
-2
1<a <a3 y
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1,
y fo
2
fas
1
X
0 > 3 4 s
-1
-2
1<a <a3 y

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastlica pe @ > 1, e klesajlica pe @ < 1,

y fo

2
fas

1
X

0 > 3 4 s

-1

-2

fa,
»H<1l< ar < a3 y
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia . = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

je rastlica pe @ > 1, e klesajlica pe @ < 1,

N

< ap<l<a<as
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia . = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

je rastlica pe @ > 1, e klesajlica pe @ < 1,

N

< ap<l<a<as
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

je rastica pe @ > 1, e klesajlica pe @ < 1, f,(1) =0,

< ap<l<a<as
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

< ap<l<a<as
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir f5: y = log, x

y far y log, x
2 2
fas
1 1
X
0 2 3 4 5
-1
-2
< ap<l<a<as )
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia fa: y = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.
o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f,-1: y = log,—1 x = log1 x
a
y far y log, x
2 2
fas
1 1
X
0 2 3 4 5
-1
)
log,-1 x
< a<l<a<as )
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia = |0gaX, XE(O, 0 «de 36(0, OO), = # 1
o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f-1: y = log,—1 x = log1 x si 0sovo stimerné podra osi X,
a

y far y log, x
2 - 2
® [x: log, x]
1 1
X
0 2X 3 4 5
=il
[x; —log, x]
-2
log,-1 x
< ap<l<a<as )
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia = |0gaX, XE(O, 0 «de 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f-1: y = log,—1 x = log1 x si 0sovo stimerné podra osi X,

a
t3 f(x) = log,x = —log,-1 x = —f,-1(x) pe x > 0.
y far y log, x
2 - 2 x; — log,-1 x]
® [x: log, x]
1 1
X
0 3 4 5
-1
[x; — log, 1]
-2
log,-1 x
< ap<l<a<as )
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia = |0gaX, XE(O, 0 «de 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f-1: y = log,—1 x = log1 x si 0sovo stimerné podra osi X,

a
t. . fa(X) = |OgaX = — |0g371 X = _fafl(X) pre X > 0 [y = —log,-1 x
y far y log, x
2 - 2 x; — log,-1 x]
® [x: log, x]
1 1
X
0 3 4 5
=il
[x; —log, x]
-2
log,-1 x
< ap<l<a<as )
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia = |0gaX, XE(O, 0 «de 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f-1: y = log,—1 x = log1 x si 0sovo stimerné podra osi X,

a
t.j. fa(X) — |OgaX = = |0g371 X = _fafl(X) pre X > 0 [y=—log,-ix. & x=(a"t) ¥ =a"
y far y log, x
2 - 2 x; — log,-1 x]
® [x: log, x]
1 1
X
0 3 4 5
-1
[x; —log, x]
-2
log,-1 x
< ap<l<a<as )
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Logaritmicka funkcia

= log, x, x€(0; 00

Funkcia

Def Prl VI Prll

«de 36(0, OO), a # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,
je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f-1: y = log,—1 x = log1 x si 0sovo stimerné podra osi X,

a
t.j. fa(X) — |OgaX = = |0g371 X = _fafl(X) pre X > 0 ly=—log,-ix. & x=(a~ 1) = & y = log,
y far y log, x
2 - 2 x; — log,-1 x]
> [x;log, x]
1 1
X
0 8 4 5
-1
[x; —log, x]
-2

< ap<l<a<as

log,-1 x
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia = |0gaX, XE(O, 0 «de 36(0, OO), = # 1
o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f-1: y = log,—1 x = log1 x si 0sovo stimerné podra osi X,

a
t.j. fa(X) — |OgaX = = |0g371 X = _fafl(X) pre X > 0 [y=—log,-ix. & x=(a 1) =a". & y=log,x]
y far y log, x
2 2 x; — log,-1 x]
fas

< ap<l<a<as
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia = |0gaX, XE(O, 0 «de 36(0, OO), = # 1
o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f-1: y = log,—1 x = log1 x si 0sovo stimerné podra osi X,

a
t.j. fa(X) — |OgaX = = |0g371 X = _fafl(X) pre X > 0 [y=—log,-ix. & x=(a 1) =a". & y=log,x]
y far y log, x
2 2 x; — log,-1 x]
fas

< ap<l<a<as
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia . = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f-1: y = log,—1 x = log1 x si 0sovo stimerné podra osi X,

a
t.j. fa(X) — |OgaX = = |0g371 X = _fafl(X) pre X > 0 [y=—log,-ix. & x=(a 1) =a". & y=log,x]
y far
2
fas
1

< ap<l<a<as
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcia . = |0gaX, XE(O, OO), kde 36(0, OO), = # 1

o f3: (0;00) — R j bijektivna, i rydzo monoténna,

je rastica pe @ > 1, je klesajiica pe a < 1, f(1) =0, f3(a) = 1.

o Grafy funkeir fo1 y = log, x a f-1: y = log,—1 x = log1 x si 0sovo stimerné podra osi X,

a
t.j. fa(X) — |OgaX = = |0g371 X = _fafl(X) pre X > 0 [y=—log,-ix. & x=(a 1) =a". & y=log,x]
y far
2
fas
1

< ap<l<a<as
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2).
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.

o log,x" =r-log, x.
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % pre vietky b€ (0; 00), b # 1.
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % e vietiy DE (0;00), b # 1.7 @ Speciine log, x = 12X
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % pre vietky DE (0;00), b # 1.7 @ $pecisine log, x = 'l'r:—);

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb



mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % e vietiy DE (0;00), b # 1.7 @ Speciine log, x = 12X
<

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

= o runkce f1 Y = log,x a g: y = @ s« navzajom inverzné.
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % e vietiy DE (0;00), b # 1.7 @ Speciine log, x = 12X
<

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

—> @ Funkcie f: y = |OgaX a g: y — aX st naVZéjOm inVeané. [Rovnaky zéklad a € (0; 00), a # 1]
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % e vietiy DE (0;00), b # 1.7 @ Speciine log, x = 12X
<

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

—> @ Funkcie f: y = |OgaX a g: y — aX st naVZéjOm inVeané. [Rovnaky zéklad a € (0; 00), a # 1]

] Grafy funkcif f a g si OSOVO Sl]mel’né podla priamky y = X.
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % pre vietky DE (0;00), b # 1.7 @ $pecisine log, x = 'l'r:—);

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

—> @ Funkcie f: y = |OgaX a g: y — aX st naVZéjOm inVeané. [Rovnaky zéklad a € (0; 00), a # 1]

] Grafy funkcif f a g si OSOVO Sl]mel’né podla priamky y = X.

e XER.
o x€(0;00).
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % pre vietky DE (0;00), b # 1.7 @ $pecisine log, x = 'l'r:—);

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

—> @ Funkcie f: y = |OgaX a g: y — aX st naVZéjOm inVeané. [Rovnaky zéklad a € (0; 00), a # 1]
] Grafy funkcif f a g si OSOVO Sl]mel’né podla priamky y = X.
o xXER. = o x = f(g(x)) = f(&*) = log, a~,
o x€(0; 00).
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % pre vietky DE (0;00), b # 1.7 @ $pecisine log, x = 'l'r:—);

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

—> @ Funkcie f: Yy = |OgaX a8y = aX si naVZéjOm inVeané. [Rovnaky zaklad a € (0; 00), a # 1.]

] Grafy funkcif f a g si OSOVO Sl]mel’né podla priamky y = X.

o XER. = o x = f(g(x)) = f(a¥) = log, a*,
° XE(O;OO). = @0 X = g(f(x)) = g(logax) = aIOgaX,
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % pre vietky DE (0;00), b # 1.7 @ $pecisine log, x = 'l'r:—);

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

—> @ Funkcie f: y = |OgaX a g: y — aX st naVZéjOm inVeané. [Rovnaky zéklad a € (0; 00), a # 1]
] Grafy funkcif f a g si OSOVO Sl]mel’né podla priamky y = X.
o xER. = o x = f(g(x)) = f(a¥) =log,a*, i e x=log,a".
o xc(0;00). = o x = g(f(x)) = g(log,x) = a8, | e x = a'%8a%,
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zaklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), tisla € R, S N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % pre vietky DE (0;00), b # 1.7 @ $pecisine log, x = 'l'r:—);

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

—> @ Funkcie f: y = |OgaX a g: y — aX st naVZéjOm inVeané. [Rovnaky zéklad a € (0; 00), a # 1]

] Grafy funkcif f a g si OSOVO Sl]mel’né podla priamky y = X.

o xER. = o x = f(g(x)) = f(a¥) =log,a*, i e x=log,a".
o x€(0;00). = o x = g(f(x)) = g(log, x) = a°8%, | e x = al%8ax.

In x"

= er.lnX pre X > O, re R

- r
Specialne plati: @ X' = €
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % pre vietky DE (0;00), b # 1.7 @ $pecisine log, x = 'l'r:—);

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

—> @ Funkcie f: Yy = |OgaX a8y = aX si naVZéjOm inVeané. [Rovnaky zaklad a € (0; c0), a #
] Grafy funkcif f a g si OSOVO Sl]mel’né podla priamky y = X.
o xER. = o x = f(g(x)) = f(a¥) =log,a*, i e x=log,a".
o x€(0;00). = o x = g(f(x)) = g(log, x) = a°8%, | e x = al%8ax.
Specialne plati: @ x" = e|an = er.lnX pre X > 0, re R.

o X =¢e" =N | xcR, ac(0;0), a # 1.
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Zéklad @ € (0, OO), a # 1, premenné X, X1 ,X2 € (0, OO), gsla I € R, s N

= o log,x1 + log, x2 = log, (x1x2). o log, x1 — log,x, = log, 2.
1
o log,x" =r-log, x. 0 Specisne l0g, v/x = log, xn = %Ioga X.
|
o log,x = % pre vietky DE (0;00), b # 1.7 @ $pecisine log, x = 'l'r:—);

Funkie 1y = log, x, x€(0;00) = g1 y = @, x€R, e a€(0;00), a # 1.

—> @ Funkcie f: Yy = |OgaX a8y = aX si naVZéjOm inVeané. [Rovnaky zaklad a € (0; 00), a # 1.]

] Grafy funkcif f a g si OSOVO Sl]mel’né podla priamky y = X.
o xER. = o x = f(g(x)) = f(a¥) =log,a*, i e x=log,a".
o x€(0;00). = o x = g(f(x)) = g(log, x) = a°8%, | e x = al%8ax.
Specialne plati: @ x" = e|an = er.lnX pre X > 0, re R.
o X =¢e" =N | xcR, ac(0;0), a # 1.

) S(X)h(x) = eln S(X)h(X) = eh(X).In S(X) pre funkcie S,h, pricom S(X) > 0, h(X) € R
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie f: _y = |OgaX, XG(O, OO) a g: y X e R, pricom zaklad 36(0, OO), a # 1
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie f: _y = |OgaX, XG(O, OO) a g: y = aX, XER, pricom zaklad 36(0, OO), a # 1

@ Funkcie |Oga X
y
1
0 1 X
ae(0;1) log, x
y
1
X
0 N
a€(1;00) log, x
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie f: _y = |OgaX, XG(O, OO) a g: y = aX, XER, pricom zaklad 36(0, OO), a # 1

@ Funkcie |OgaX a aX
aX Y

0 1 X
ae(0;1)
y
1
]
X
0 1

a€(1;00)
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie f: _y = |OgaX, XG(O, OO) a g: y = X € R, pricom zaklad 36(0, o0 a # 1

@ Funkcie |OgaX a aX st navzajom inVeané,

a* Y
1

0 1 X

ae(0;1) log, x
/
1
X
0 N

a€(1;00) log, x
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie I log, x, x€(0;00) - gt y 1a€(0;00), a# 1.

@ Funkcie |OgaX a aX st navzajom inVeané, t. j. ich grafy si OSOVO Sl:lmerné podla priamky y = X.
aX Y
1
0 1 X
y=x
ae(0;1) log, x
y
1
22—
X
0 N
y=x
a€(1;00) log, x
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie I log, x, x€(0;00) - gt y 1a€(0;00), a# 1.

@ Funkcie |OgaX a aX st navzajom inVeané, t. j. ich grafy si OSOVO Sl:lmerné podla priamky y = X.
aX Y
1
0 1 X
y=x
ae(0;1) log, x
y
1
]
X
0 N
y=x
a€(1;00) log, x
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie I log, x, x€(0;00) - gt y 1a€(0;00), a# 1.

@ Funkcie |OgaX a aX st navzajom inVeané, t. j. ich grafy si OSOVO Sl:lmerné podla priamky y = X.
aX Y
1
0 1 X
y=x
ae(0;1) log, x
y
1
]
X
0 N
y=x
a€(1;00) log, x
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie I log, x, x€(0;00) - gt y 1a€(0;00), a# 1.

@ Funkcie |OgaX a aX st navzajom inVeané, t. j. ich grafy si OSOVO Sl:lmerné podla priamky y = X.
X y
a

y=x
a€(1;00) log, x
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie I log, x, x€(0;00) - gt y 1a€(0;00), a# 1.

@ Funkcie |OgaX a aX st navzajom inVeané, t. j. ich grafy si OSOVO Sl:lmerné podla priamky y = X.

aX Y
v
[uiv]
1
u 0 1 [v>i
viu
y=x Y
ae(0;1) log, x

y=x
a€(1;00) log, x
v

i.uniza.sk/users/beerb

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fr



mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie f log, x, x€(0;00) - g: y 1 a€(0;00), a# 1.
@ Funkcie |OgaX a aX st navzajom inVeané, t. j. ich grafy si OSOVO Sl:lmerné podla priamky y = X.

aX Y
v
[u; V]
[a;1
1
; [L;a]
u 0a 1 v X
[vi ]
y=x Y
ae(0;1) log, x

y=x
a€(1;00) log, x
v
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie f log, x, x€(0;00) - g: y 1 a€(0;00), a# 1.
@ Funkcie |OgaX a aX st navzajom inVeané, t. j. ich grafy si OSOVO Sl:lmerné podla priamky y = X.
aX Y Y
- 1
[ui ] °
[a;1
1
1:
NG
u 0a 1 v X
[v; ]
y=x Y
ae(0;1) log, x 5

y=x s’
a€(1;00) log, x
v
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie f 1 36(0, OO), a # 1
@ Funkcie |Oga X a aX st navzajom inVeané, t. j. ich grafy si OSOVO Sl:lmerné podla priamky y = X.
a~ y y
- 10
[uiv] N
2%
5|
1
2
11 5 10 X
2
y=x y=x
a€(1;00) log,, x logg,5 x
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Def Prl VI Prll

Logaritmicka funkcia

Funkcie f log, x, x€(0;00) - g: y 1 a€(0;00), a# 1.
@ Funkcie |OgaX a aX st navzajom inVeané, t. j. ich grafy si OSOVO Sl:lmerné podla priamky y = X.
a* Y Y 2%
- 1
[ui ] °
[a;1
1
1:
NG
u 0a 1 v X
[v; ]
y=x Y
ae(0;1) log, x 5
log, x

y=x s’
a€(1;00) log, x
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Logaritmicka funkcia
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkcie si:
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Goniometrické funkcie
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funkcie si: @ anus, o kOSI,nUS,
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Goniometrické funkcie

Zakladne ONIO cké (trigonometrické)

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens,
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Goniometrické funkcie

Zakladne ONIO cké (trigonometrické)

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznaéme body 0 = [0, 0],
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznaéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O],
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznaéme body 0 = [0,0], ..I = [1,0], K = [0, 1],
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).

@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA,
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).

@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.
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Goniometrické funkcie

ladn gon

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R? pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému
@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]
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Goniometrické funkcie

ladn gon

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R? pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému
@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: y
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Goniometrické funkcie

ladn gon

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R? pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému
@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: y
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Goniometrické funkcie

ladn gon

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vetky x € R definujeme:

y
K

o u=|0A]

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A = [cos x; ]. y
K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A = [cos x; ]. y
oV K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vietky x € R definujeme: o A = [cosx; ]. y

o v =|AA,| i

o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A = [cos x; sin x]. y
oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X. K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A = [cos x; sin x]. y
oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X. K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v
__ sinx
° tgx = 2o, pre COS X #0
0
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A = [cos x; sin x]. y
oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X. K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v
__ sinx
° tgx = 2o, pre COS X #0
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Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A = [cos x; sin x]. y
oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X. K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v
__ sinx
° tgx = 2o, pre COS X #0
[Trojuholniky 0JT, 0AA s podobné.
0
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

e sinus, e kosinus, e tangens,

funkcie si:

o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznaéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred O, polomer r = 1).

@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vietky x € R definujeme: e A = [cos x; sin x].

oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X.
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X.

SINX — | TJ| e cOs X #0

COs X

o tgx =

Trojuholniky 0JT, 0A.A st podobné. = tgx = A2 — [Tl — 7.
j 3 p g 57

y
K

T

tg x
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A= [cosx;sinx]. o T = [1;tgx]. y T

oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X. K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v

. tgx

Ssin X
o tgx = 2% = | TJ| pe cOSX#0 sanazva tangens x.

[Trojuholniky 0JT, 0A.A st podobné. = tgx = A2 = [ = |TJ| ]
0 J *
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A= [cosx;sinx]. o T = [1;tgx]. y T
oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X. K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v
. tgx

Ssin X

o tgx = 2% = | TJ| pe cOSX#0 sanazva tangens x.
[Trojuholniky 0JT, 0A.A st podobné. = tgx = A2 = [ = |TJ| ]

__ CosXx A

o cotgx = % pre SIN X #0 —5] 7 =
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vietky x € R definujeme: o A= [cosx;sinx]. o T = [1;tgx].

oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X.

o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X.

o tgx = 2% = | TJ| pe cOSX#0 sanazva tangens x.
[Trojuholniky 0JT, 0ALA si podobné. = tgx = a2 = 1L — |7y ]
o cotgx = S pre SIN X #0

[Trojuholniky CKO,

T

tg x
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vietky x € R definujeme: o A= [cosx;sinx]. o T = [1;tgx]. T
oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X.
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X.
. tgx

Ssin X

o tgx = 2% = | TJ| pe cOSX#0 sanazva tangens x.
[Trojuholniky 0JT, 0A.A st podobné. = tgx = A2 = [ = |TJ| ]

__ CosXx A

o cotgx = % pre SIN X #0 7 =
[Trojuholniky CKO, 0ALA st podobné.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

Zakladné GONIO

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.
Definuji sa v rovine R? pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému
@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A= [cosx;sinx]. o T = [1;tgx]. y T
oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X. K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. 7
. tgx
Ssin X
o tgx = 2% = | TJ| pe cOSX#0 sanazva tangens x.
[Trojuholniky 0JT, 0A.A st podobné. = tgx = A2 = [ = |TJ| ]
_ Cosx __ A
o cotgx = 2% = |CK]| pe sinx#0 — >
[Trojuholniky CKO, 0ALA st podobné. cotgx = n\% = Sﬁ =|CK|.]
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

funkeie si: @ SINUS, o kosinus, e tangens, o kotangens.

. . . 2 . v o v s . . . 3
Definuji sa v rovine R pomocou jednotkovej kruznice k so stredom v pociatku O kartezidnskeho stiradnicového systému

@ Oznacéme body 0 = [0, 0], ..I = [1, O], K = [0, 1], kruznicu k (stred 0, polomer r = 1).
@ Bodu X € R priradme Orientovan),/ uhol JOA, kde bod A = [U, V] € k

® Cislo X wyjadruje velkost uhla JOA v oblikovej MIEre v jednotkach radiany.

[Pre x > 0 je uhol orientovany kladne (proti smeru otd¢ania hodinovych ruéiciek), pre x < 0 je uhol orientovany zaporne.]

Pre vsetky x € R definujeme: o A= [cosx;sinx]. o T =[l;tgx]. @ K = [cotgx; 1]. y T
oV = |AAX| = SinX sa nazyva S|/nUS X. K
o U= ‘OAX’ — COS X sa nazyva kosl’nus X. v
. tgx
sin X
o tgx = 2% = | TJ| pe cOSX#0 sanazva tangens x.
[Trojuholniky 0JT, 0ALA si podobné. = tgx = a2 = 1L — |7y ]
_ Cosx __ H 7 EE—
o cotgx = 2% = |CK]| pre Sin X #0 «anazva kotangens x. 5 >
[Trojuholniky CKO, 0ALA st podobné. cotgx = n\% = é:j =|CK|.]
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

Geometricky vyznam funkcii SIN X = |AAX
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

Geometricky vyznam funkcii SIN X = |AAX

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

vyznam funk

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]
y
1
=1 0 i X
!
£
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

vyznam funk

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

) Vel'kOSt' obliika od J po J je 2T (v kladnom zmysle),
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

vyznam funk

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

(] Vel'kOSt' oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

(] Vel'kOSt' oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).

[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

q '
(] VelkOSt oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).
[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]

] Vel‘kosf_ obliika od J po K je g (v kladnom zmysle),

y
K
1
J
=1 0 i *
=l
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

(] Vel'kOSt' oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).

[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]

] Vel‘kosf_ obliika od J po K je g (v kladnom zmysle), resp. g - 27[' — —377‘- (v zdpornom zmysle).

X<
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

vyznam funk

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

(] Vel'kOSt' oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).

[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]

] Vel‘kosf_ obliika od J po K je g (v kladnom zmysle), resp. g - 27[' — —377‘- (v zdpornom zmysle).

@ A=] ;sin x],

sin x N

-1 -1 0 1 X 1 % x
-1 -1 A -1
x€(0; %) x€(5:m) xe(ﬂ';%")
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

vyznam funk

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

(] Vel'kOSt' oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).

[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]

] Vel‘kosf_ obliika od J po K je g (v kladnom zmysle), resp. g — 27[' = —3i

@ A=|

;sinx], T = [1;tg x],

2

(v zdpornom zmysle).

y T y y T
1 A A1 =%

tg x tgx

g sin x J sin x N J J

—1 0 1/ X —1 1| X X

tg x
=il =i 1
x€(0; 5 x€(5:m) T xe(ﬂ';%")
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]
q !
(] VelkOSt oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).
[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]
y s s 3
] Ve|k05t' obliika od J po K je ) (v kladnom zmysle), resp. 2 27[' — — (v zdpornom zmysle).
A= ;sinx], T = [1;tgx], C = [cotg x; 1]
Y T
K_ cotg x C C cotg x
1
tg x
sin x sin x
X J
=1 0 i X =1 i =
tg x
! =1 ‘A =1
x€(0; %) x€(5:m) T xe(ﬂ';%")
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

vyznam funk

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

(] Vel'kOSt' oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).

[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]

] Vel‘kosf_ obliika od J po K je g (v kladnom zmysle), resp. g - 27[' — —377‘- (v zdpornom zmysle).

@ A=] ;sinx], T = [1;tgx], C = [cotg x; 1] @ Pre vietky X € R plati Sin2 X + =1.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie

sinx = |AAx

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

(] Vel'kOSt' oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).

[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]

y s s 3
] Ve|k03t' obliika od J po K je ) (v kladnom zmysle), resp. 2 27[' — — (v zdpornom zmysle).
B2
@ A=] isinx], T = [1;tgx], C = [cotg x; 1] @ Pre vietky X € R plati SIN“ X -+ =1.
[Pre A # [£1;0], A # [0; £1] tvoria sin x, cos x odvesny pravouhlého trojuholnika s preponou [0A| = 1.]
y T y y T
K_ cotg x C C cotg x K cotg x C C cotg x
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Goniometrické funkcie

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

(] Vel'kOSt' oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).

[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]

0 s s 3
] Ve|k05t' obliika od J po K je ) (v kladnom zmysle), resp. 2 27[' — — (v zdpornom zmysle).
) . R ot Si 2 2,1
@ A=[cosx;sinx], T = [1;tgx], C = [cotg x; 1] @ Pre vietky X € plati SIN X 4+ cos“ x = 1.
[Pre A # [£1;0], A # [0; £1] tvoria sin x, cos x odvesny pravouhlého trojuholnika s preponou [0A| = 1.]

@ Goniometrické funkcie maji v bodoch X

y

y y
K_ cotg x C T C cotg x K

cotg x C T C cotg x
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Goniometrické funkcie

] ObVOd kruznice k (stred 0, polomer r = 1) je 27T [Ludolfovo ¢&islo 7 =~ 3,141 592 653 590 je iracionélne.]

(] Vel'kOSt' oblika od J po J je 271- (v kladnom zmysle), resp. *277- (v zdpornom zmysle).

[Velkost oblika od J po J je aj ==2n7, n€ N pri viacnasobnom (n-nasobnom) otoceni oblika okolo kruznice k.]

0 s s 3
] Ve|k05t' obliika od J po K je ) (v kladnom zmysle), resp. 2 27[' — — (v zdpornom zmysle).
) . R ot Si 2 2,1
@ A=[cosx;sinx], T = [1;tgx], C = [cotg x; 1] @ Pre vietky X € plati SIN X 4+ cos“ x = 1.
[Pre A # [£1;0], A # [0; £1] tvoria sin x, cos x odvesny pravouhlého trojuholnika s preponou [0A| = 1.]

@ Goniometrické funkcie maji v bodoch X a X:I:2n7T pre vietky X € R pre rovnaké hodnoty.

y y y y
K_ cotg x C T C cotg x K cotg x C T C cotg x K
1 1| x
tg x tg x
. X .
§ sin x J sin x N J J
—1 0 1/ X —1 1| X 1/ %
tg x
-1 -1 w1
x€(0; %) x€(5:m) T xe(m3)
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Goniometrické funkcie

@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj stu pne,
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° < delrna 60 minut. [1° = 60’ ]
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) ]./ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) ]./ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
o
(] x° = % = % [Prevod © — rad.]
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) ]./ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
o o o
(] x° = % = % [Prevod © — rad.] e X — mTX = % [Prevod rad —°.]
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) ]./ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]

° 5 180° 180x°
OXO%%:%. [Prevod © — rad.] (] X%TX:TX

@ Priamemu uhlu 7T zodpoveda 1800.

[Prevod rad —°.]
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) ]./ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
o o o

o x° — 7{%}60 = % [Prevod © — rad.] o X — mTX = % [Prevod rad —° ]

@ Priamemu uhlu 7T zodpoveda 1800. [360° ~ 27,
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) ]./ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
o o o

(] x° = % = % [Prevod © — rad.] e X — mTX = % [Prevod rad —°.]

@ Priamemu uhlu 7T zodpoveda 1800. [360° ~ 27, 180° ~ T,
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) ]./ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
o o o
(] x° = % = % [Prevod © — rad.] e X — mTX = % [Prevod rad —°.]

o o o o -
@ Priamemu uhlu 7T zodpoveda 180 o [360° ~ 27, 180° ~ m, 90° ~ T,
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) 1/ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
o o o

(] x° = % = % [Prevod © — rad.] e X — ]'SOTX = % [Prevod rad —°.]

@ Priamemu uhlu 7T zodpoveda 1800. [360° ~ 27, 180° ~ 7, 90° ~ %, 45° ~ T,
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) 1/ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
o o o

) XO — % = % [Prevod © — rad.] e X — ]'SOTX = % [Prevod rad —°.]

@ Priamemu uhlu 7T zodpoveda 1800. [360° ~ 27, 180° ~ 7, 90° ~ % 45° ~ %‘ 30° ~ %
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaji aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) 1/ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
o o o

(] x° = % = % [Prevod © — rad.] e X — ]'SOTX = % [Prevod rad —°.]

@ Priamemu uhlu 7T zodpoveda 1800. [360° ~ 27, 180° ~ 7, 90° ~ G 45° ~ T 30° ~ = 120° ~ QTT ]
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Goniometrické funkcie

[¢]
@ Na meranie UhIOV (v rovine) sa niekedy pouzivaju aj Stupne, oznacenie

o 1° sadelina 60 minut. [1° =60 ] ) 1/ sa deli na 00 sekiind. [1” =60"]
o o o
(] x° = % = % [Prevod © — rad.] e X — ]BOTX = % [Prevod rad —°.]

o 5 © 5 . 5 . - -
@ Priamemu uhlu 7T zodpoveda 180 - [360° ~ 27, 180° ~ m, 90° ~ 7, 45° ~ T, 30° ~ &, —120° ~ — 5K, ...]

Argumenty goniometrickych funkeiisa vzay v radianoch anie v stupnoch °.

y
sinx= 0
x=+0 1
tgx= 0
y = sinx: R o (—1:1) ——t io@g«—x cotg x neexistuje

IV.a I. kvadrant
! x =0+ 2kn, keZ

B

y =tgx: R7{§+k7r,k6Z} — R

y =cotgx: R—{km, keZ} - R
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Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

[Funkcia kosinus.]
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Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

Funkcia f: Yy = COs X. [Funkcia kosinus.]
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Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

Funkcia f: Yy = COs X. [Funkcia kosinus.]
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

o D(f) = R.
o H(f) = (—1;1).

"] Graf nazyvame anusoida.

[NIE]

A —F _MO 2 7\/
=1

y
1
TN Mnx * s
2mX
v

Funkcia f: _y = COS X.
o D(f) = R.
o H(f) = (—1;1).

o Graf nazpvame kosinusoida.

[Funkcia kosinus.]

beerb@frcatel.fri.uniza.sk
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

D(f) = R.
H(f) = (—1;1).

"] Graf nazyvame anusoida.

f je neparna.

[NIE]

A —F _MO 2 7\/
=1

y
1
TN Mnx * s
2mX
v

Funkcia f: _y = COS X.

D(f) = R.
H(f) = (—1;1).

o Graf nazpvame kosinusoida.

©

f i parna.

[Funkcia kosinus.]
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

D(f) = R.
H(f) = (-1;1).
Graf nazyvame an Usoida.

f je neparna.

f i periodicka,

Low = |o z

Funkcia f: _y = COS X.

©

D(f) =R.

H(f) = (-1;1).

Graf nazvame kosinusoida.
f i parna.

f i periodicka,

[Funkcia kosinus.]

beerb@frcatel.fri.uniza.sk
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Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

[Funkcia kosinus.]

o H(f) = (~1:1). o H(f) = (~1:1).
o Graf nazvame sinusoida. o Graf nazpvame kosinusoida.
o f j. neparna. o f j parna.
] f je periodické, primitivna periéda je p = 27T o f je periodické, primitivna periéda je p — 27T
y y
1 1
_z sinx 3 — _n 'st 37‘
‘ D - 7 b
/27r ,%ﬂ —T 0 z Uﬂ'x —27 _ 3w 0 %\/ 2 X
-1 21 =1 2r
y y
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Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

o D(f)=R. o D(f)=R.
o H(f)=(-1;1). o H(f)=(-1;1).
o Graf nazvame sinusoida. o Graf nazpvame kosinusoida.
o f j. neparna. o f j parna.
] f je periodické, primitivna periéda je p = 27T o f je periodické, primitivna periéda je p — 27T
o f rastie na <—§ + 2km; 5 + 2kTry, o f rastie na (m + 2k; 27w + 2kTr),
keZ. keZ.
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Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

o D(f)=R. o D(f)=R.

o H(f)=(-1;1). o H(f)=(-1;1).

o Graf nazvame sinusoida. o Graf nazpvame kosinusoida.

o f j. neparna. o f j parna.

] f je periodické, primitivna periéda je p = 27T o f je periodické, primitivna periéda je p — 27T
o f rastie na <—§ + 2km; 5 + 2kTry, o f rastie na (m + 2k; 27w + 2kTr),

klesé na (Z + 2km; 3% + 2kr), ke Z. klesd na (0 + 2km; m + 2km), ke Z.
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Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

o D(f)=R. o D(f)=R.
o H(f)=(-1;1). o H(f)=(-1;1).
o Graf nazvame sinusoida. o Graf nazpvame kosinusoida.
o f j. neparna. o f j parna.
] f je periodické, primitivna periéda je p = 27T o f je periodické, primitivna periéda je p — 27T
o f rastie na <—§ + 2km; 5 + 2kTry, o f rastie na (m + 2k; 27w + 2kTr),

klesé na (Z + 2km; 3% + 2kr), ke Z. klesd na (0 + 2km; m + 2km), ke Z.
o Korene <« 0 + k7, ke Z. o Korene < 5 + km, ke Z.

y

[NIE]

Son _m 0 = 7\_/ o ,3}\_/ 0 1\_/ 27 X
2 2 2 2
-1 -1

y
1 1
/\ _ sinx 31 / /\ - =z cosx 37#/
21X
v
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Goniometrické funkcie — Sinus, kosinus

o D(f)=R. o D(f)=R.
o H(f)=(-1;1). o H(f)=(-1;1).
o Graf nazvame sinusoida. o Graf nazpvame kosinusoida.
o f j. neparna. o f j parna.
] f je periodické, primitivna periéda je p = 27T o f je periodické, primitivna periéda je p — 27T
o f rastie na <—§ + 2km; 5 + 2kTry, o f rastie na (m + 2k; 27w + 2kTr),
klesé na (Z + 2km; 3% + 2kr), ke Z. klesd na (0 + 2km; m + 2km), ke Z.
o Korene <« 0 + k7, ke Z. ° Korenesag—i—kﬂ,keZ.
y
1

/\ -5 N 4 ’\ = /W” 7r 37”/°\
/27r _3r -7 0 =z 7\/77)( -2 ,}\/ 1\‘/ 2 X
D] 2 2

-1 21 =1 2r
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Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty
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07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH

Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

SVz Vz TgCotg PVz

Pre vietky X € R plati

nus a kosinus.]

sin x 1 cos x

B
(5]
A
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Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

Pre vietky X € R plati odnoty funkcii sinus a kosinus.]
e sin0 = 0.
y
sin x
3n us s 3

2 ~ 2 0 2 T 2 21/
0 X

=1

0
v
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Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

[SE]
O
[SIE]
®
N
o

o
x

|
3
o
3
N
3
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Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty
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[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

e sin0 = esing =1
o sin(x +m) =sin(x —7) = —sinx.
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[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

_ U § T
e sin0 = °sing =3 osm2—1
o sin(x +m) =sin(x —7) = —sinx.
1 y 1
sin x 1

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http://frcatel.fri

niza.sk/users/beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

X € R plati:
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).]
. . N | oo
e sin0 = 0. o sing = 3. osiny =1
1 Y 1
sin x 1 1
2
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[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).]
. . N | oo
e sin0 = 0. o sing = 3. osiny =1
o sin(x +m) =sin(x —7) = —sinx.
1 Y 1
sin x 1 1 1 1
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Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

i = inT =1 | E—Q CRN |
e sin0 = 0. o sing = 3. e sinz = %= osm2—1
1 y 1

V2
sin x 1 2
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[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
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<. esiny =1
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Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty
hodnoty funkcii sinus'a kosinus.]

X € R plati:
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).]
in0 = inT — 1 inT — V2 T _
e sin0 = 0. o sing = 3. e sinz = %= esiny =1
1 y 1
V2
sin x 2
0 0
0
_V2 _¥2
2 2
1 T
=1
= ST g
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[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).]
i = inT =1 inT — Q CRN |
e sin0 = 0. o sing = 3. e sinz = %= esiny =1
o sin(x +m) =sin(x —7) = —sinx.
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Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

1 Ay I —
6 5- OSlnz—

NS

/3 T -
o sing =% osm2—1.

1 Y 3 1
sin x
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[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

o sin(x +m) =sin(x —7) = —sinx.
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sin x
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[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).]
in0 = inT — 1 inT — V2 inT — V3 T
e sin0 = 0. o sing = 3. esin7 =%. esing=%. esinyg=1
1 Y v o1
2
sin x
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[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).]
0 — o 1 V2 T V3 T
e sin0 =0. o sing = 3. esiny =%. esinyg=-2%. oesin =1
o sin(x +m) =sin(x —7) = —sinx.
1 v Y i1
2 2 2
sin x 1T
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XER plati: inus a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. esin7 =% esing=3%. esinyg=1
o sin(x +m) =sin(x —7) = —sinx.
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Pre vietky X e R plati [Délezité hodnoty funkcii sinus a kosinus.]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. esin7 =% esing=3%. esinyg=1
e cos0=1.
y
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Pre vietky X e R plati: [Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. esin7 =% esing=3%. esinyg=1
e cos0 =
e cos(x + ) =cos(x —m) = —cosx.
y 1
1 €oSs X
3m _r ud 3m
2 2 2 2
0 X
-1 -1
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— 0 T 27
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
0 — T | T _ V2 /3 T -
e sin0 = 0. °sing =3 e siny =% esing =% esiny=1
e cos0=1. e cos 7 =0.
Y 1
1 €oSs X
& g 0 Z
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Pre vietky X e R plati: [Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. e sinz = %= o sing =% osm2—1.
@ cos0=1. e cos 7 =0.
e cos(x + ) =cos(x —m) = —cosx.
y 1
1 COS X
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[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. esin7 =% esing=3%. esinyg=1
e cos0=1. ocosgzé. e cos 5 =0.
y § 1
1 €oSs X
\0 0 0 0
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
0 — T | T _ V2 /3 T -
e sin0 = 0. °sing =3 e siny =% o sing =% osm2—1.
@ cos0=1. ocosgzé. e cos 5 =0.
e cos(x + ) =cos(x —m) = —cosx.
y § 1
1 COS X
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Pre vietky X € R plati

[Délezité hodnoty funkcii sinus a kosinus.]

[Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 =0. o sing = 3. e sinz = %= o sing =% osm2—1.
@ cos0=1. ocosgzé. e cos 5 =0.
3 Y V3 1
2 2
1 COS X
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

[Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
e sin0 = 0. osing:% osm%zg osin%:§. osinf =1
e cos0 =1. ocos%—§ e cos 5 =0.
e cos(x + ) =cos(x —m) = —cosx.
3 Y V3 vi 1
2 2 2
1 COS X
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
0 — T | T _ V2 T _ V3 T -
e sin0 = 0. °sing =3 esin7 =%. esing=%. esinyg=1
_ T _ V3 T _ V2 T _
@ cos0=1. @ COSg =%. e cCosy =% ecosy =0
y 1
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0 X
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

; T | T _ V2 T _ V3 T -
e sin0 °sing =3 e siny =% o sing =% osm2—1.
@ cos0=1. ocos%—é. ocos%:%. e cos 5 =0.
e cos(x + ) =cos(x —m) = —cosx.
y 1
V2
1 2 COS X
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Pre vietky X € R plati

[Délezité hodnoty funkcii sinus a kosinus.]

[Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
T | T _ V2 /3 T -
°sing =3 e sinz = %= o sing =% osm2—1.
_ T _ V3 T _ /2 To_
e cos0=1. @ COSg =%. e cCosy =% e cos5 =0.
y 1
V3 V)
2 1 2 COS X
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | T _ V2 /3 T -
e sin0 = 0. °sing =3 e sin 7 5. esing=%. esing=1
e cos0=1. ocosgzé. oCOS%z?. e cos 5 =0.
e cos(x + ) =cos(x —m) = —cosx.
Y 1
V2 V2 V2
2 1 2 2 €oSs X
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
i @) = o 1 T _ V2 T _ V3 Com
e sin0 = 0. e sing 5 e sinz = %= o sing = e sins =1.
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T
e cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOSy =7 ° COST =3 e cos5 =0.
y 1
1 7 COS X
2
\\o 0 0 0
0 X
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

e sin0 =0.

T | T _ V2 T _ V3 T -
°sing =3 e siny =% e sin 3 5= osm2—1.
_ T _ V3 T _ /2 x _ 1 T
e cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOSy =7 ° COSZT = 5. e cos5 =0.
e cos(x + ) =cos(x —m) = —cosx.
y 1
1 7 COS X
2
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]

[Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 =0. o sing = 3. e sinz = %= o sing =% osm2—1.
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T
e cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOSy =7 ° COSZT = 5. e cos5 =0.
y 1
1 1 7 €os x
2 2
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 =0. °sing =3 e sin 7 <. o sing =% osm2—1.
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T
e cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOs7T=7%. ecCosz=3. e cos5 =0.
e cos(x + ) =cos(x —m) = —cosx.
y 1
1 1 7 1 €os x
2 3 2

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

07

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz
Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 T _ V3 T -
e sin0 = °sing =3 e sinz = %= o sing =% e sing =
e cos0 = ocos%—é. oCOS%z?. oCOS%:% 0 cosy =
e cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x
vz Y V3 Vi1
V22 22 V32
12 1 2 .2 cos x
2 3 2
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[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
in0 = inT — 1 inT — V2 inT — V3 T
e sin0 = 0. o sing = 3. esiny =%. esing osiny =1
— T _ V3 T _ V2 T _ T _
e cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOSy =7 ° COST =3 e cos5 =0.
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Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. esiny =%. esin . esing =1
— T _ V3 T _ /2 T _ 1 T
e cos0=1. @ COSg =%5. e COos% 5 ° COSZT = 5. e cos5 =0.
o sin(x+m) =sin(x —7m) = —sinx. e cos(x+ m) = cos(x —m) = — cos x.
g ™
o sin(x+ %)
y
sin x 1 . €Os X
5|n(x+§)
371r - 2 2 T 377r 2/
0 X+% X
=1
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz
Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. esin7 =% esing=3%. esinyg=1
— T _ V3 T _ V2 T _ 1 T
e cos0=1. @ COSg =%5. e COos% 5. e Cos3 =3, e cos5 =0.
o sin(x+m) =sin(x —7m) = —sinx. e cos(x+ m) = cos(x —m) = — cos x.
. Ty
e sin(x + 5) = cos x.
y
sin x 1 . - COoSs X
cos x sin (x+75)
371r - 2 2 T 377r 2/
0 X x+3 X
-1
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Goniometrické funkcie — Dolezité

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. esin7 =% esing=3%. esinyg=1
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T
e cos0=1. @ COSg =%5. e COos% 5. e Cos3 =3, e cos5 =0.
o sin(x+m) =sin(x —7m) = —sinx. e cos(x+ m) = cos(x —m) = — cos x.
. Ty
e sin(x + 5) = cos x.
Y| cos0 sin 5
1 i x €os X
cos x sin (x+75)
7 s 3n
2 2 T 2 2/
0 X x+3 X
-1

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

07

Goniometrické funkcie — Dolezité

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
T ) = inZT — 1 inT — V2 inT — V3 NI —
e sin0 = 0. o sing = 3. esin7 =% esing=3%. esinyg=1
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T
e cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOs7T=7%. ecCosz=3. e cos5 =0.
o sin(x+m) =sin(x —7m) = —sinx. e cos(x+ m) = cos(x —m) = — cos x.
. Ty
e sin(x + 5) = cos x.
a ™
o sin(x —7)
y
i 1 i CoSs X
sinx sin (x—7)
371r - -3 2 T 377r 2/
0 x—Z X
-1

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

07

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. esiny =%. esing . esing =1
_ T _ V3 T _ /2 x _ 1 T
@ cos0=1. 0 COSg =% @ COsy7 =%. ecCosz=3. e cos5 =0.
o sin(x +m) =sin(x —7m) = —sinx o cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x.
. T
e sin(x + 5) = cos x.
q Ty
e sin(x — %) = —cosx.
y
sin (x—7%) — Ccos X
™ 3n
2 T 2 2/
0 x—Z X X
— cos x
y
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 = 0. o sing = 3. esiny =%. esing . esing =1
_ T _ V3 T _ /2 x _ 1 T
@ cos0=1. 0 COSg =% @ COsy7 =%. ecCosz=3. e cos5 =0.
o sin(x +m) =sin(x —7m) = —sinx o cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x.
. T
e sin(x + 5) = cos x.
q Ty
e sin(x — %) = —cosx.
Y sin 5

I

2/

— COs X
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 =0. o sing = 3. e sinz = %= e sin 3 5= e sing = 1.
_ T _ V3 T _ /2 x _ 1 T _
e cos0=1. 0 COSg =% e cosy =% ° COSZT = 5. e cos5 =0.
o sin(x +m) =sin(x —7m) = —sinx o cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x.
. _ s
e sin(x + 5) = cos x. e cos(x —7%)
e sin(x — %) = —cosx.
y
sin x 1 x cos x
cos(x—7%)
371r —T -3 5 T 377r 2/
0 x—3 X
=il
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Pre vietky X e R plati:

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | T _ V2 /3 T -
e sin0 = 0. °sing =3 esinf =% esinfF=2¥." osiny=1L1
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T _
e cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOs7T=7%. ecCosz=3. e cos5 =0.
o sin(x +m) =sin(x —7m) = —sinx o cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x.
sm( + 5) = cos x. e cos(x — 75) =sinx.
e sin(x — %) = —cosx.
y
sin x 1 = . €Os X
cos(x—3%) sin x
371r - -3 2 T 377r 2/
0 x—3 X X
-1
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz
Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
T ) = inZT — 1 inT — V2 inT — V3 NI —
e sin0 = 0. o sing = 3. esiny =%. esing . esing =1
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T _
e cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOSy =7 ° COSZT = 5. e cos5 =0.
o sin(x +m) =sin(x —7m) = —sinx o cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x.
sm( + 5) = cos x. e cos(x — 75) =sinx.
e sin(x — %) = —cosx.
Y| cos0
1 €os X
cos (
2 2 2n/
0 x—3 X X
-1
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 w3 P
e sin0 = 0. o sing = 3. esiny =%. esin 5 osiny =1
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T _
e cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOs7T=7%. ecCosz=3. e cos5 =0.
o sin(x +m) =sin(x —7m) = —sinx o cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x.
. T\ —
sm( + 5) = cos x. e cos(x — 75) =sinx.
— s
o sin(x — §) = —cosx. o cos(x+ %)
y
i 1 CoSs X
sinx cos (x+7%)
371r - 2 2 T 377r 2/
0 x+3 X
-1
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | T _ V2 T _ /3 T -
e sin0 = 0. °sing =3 esin7 =% esing=3%. esinyg=1
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T _
@ cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOSy =7 ° COST = 3. e cos5 =0.
o sin(x +m) =sin(x —7m) = —sinx o cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x.
— T .
sm( + 5) = cos x. e cos(x — 75) =sinx.
— Ty —
o sin(x — %) = —cosx. o cos(x+ 5) = —sinx
y
.1 cos x
—sinX cos (x+7%)
3m s s 3m
2 = 2 2 i 2 T
X x+5 X
—sinx
=1
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

Pre vietky X e R plati:

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | T _ V2 T _ /3 T -
e sin0 = 0. °sing =3 esin7 =% esing=3%. esinyg=1
_ T _ V3 T _ /2 x_ 1 T _
@ cos0=1. 0 COSE =7%. ecCOSy =7 ° COST = 3. e cos5 =0.
o sin(x +m) =sin(x —7m) = —sinx o cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x.
— T .
sm( + 5) = cos x. e cos(x — 75) =sinx.
o sin(x — §) = —cosx. o cos(x +
y
.1
—sinX cos (x+7%)
ELg s s
= 2 2
X X+g
—sinx
=1
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz
Goniometrické funkcie — Doélezité hodnoty

[Délezité hodnoty funkcii sinus’a kosinus.]
[Funkcia sinus je nepérna, t. j. sin x = — sin (—x).] [Funkcia kosinus je parna, t. j. cos x = cos (—x).]
0 — T | o V2 /3 T -
e sin0 =0. e sing 5 e sinz = %= °singy =% osm2—1.
_ T _ V3 T _ V2 T _ 1 T _
e cos0=1. 0 COSg =% @ COsy7 =%. ecCosz=3. e cos5 =0.
o sin(x +m) =sin(x —7m) = —sinx o cos(x + m) = cos(x — ) = — cos x.
. FN FN
e sin(x + 5) = cos x. e cos(x — 75) =sinx.
o sin(x —
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07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf tové vzorce.]
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07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny.
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07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]
o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny.

o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny.
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07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

[Zakladné stétové vzorce.]
o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciale SiN(x + 5) = cos x.

s
2
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

[Z&kladné stétové vzorce.]
o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciale SiN(x + 5) = cos x.

s
2
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.

@ cos(x +y)=cosx-cosy —sinx-siny.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

[Z&kladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciale SiN(x + 5) = cos x.

s
2
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.

@ cos(x +y)=cosx-cosy —sinx-siny.

@ cos(x —y)=cosx-cosy+sinx-siny.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

[Z&kladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sinx
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx
-
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

[Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.

o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.

@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.

@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx. |
[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sti¢tové \/zorcc.])
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07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]
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07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]

@ Sin2x = 2sin x - cos x.
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07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]

@ sin2x = 2sin x - Cos X. @ Speciaine SIN X = 25sin g - cos %
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07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]
@ sin2x = 2sin x - cos X.

2 x — sin? x.

@ Speciaine SIN X = 25sin g - cos %
@ COS2Xx = cos
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]
@ sin2x = 2sin x - cos X.

@ Speciaine SIN X = 25sin g - cos %
2 x — sin? x. ® Specidine COS X = COS2 % — sin?

@ COS2Xx = cos

X
-
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]
@ sin2x = 2sin x - cos X.

@ Speciaine SIN X = 25sin g - cos %
2 x — sin? x. ® Specidine COS X = COS2 % — sin?

@ COS2X = Cos %

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre poloviéné uhly.]
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]
@ sin2x = 2sin x - cos X.

@ Speciaine SIN X = 25sin g - cos %
2 x — sin? x. ® Specidine COS X = COS2 % — sin?

@ COS2X = Cos %

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre poloviéné uhly.]

o sin’x = 71_“2’52X.

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]
@ sin2x = 2sin x - cos X.

@ Speciaine SIN X = 25sin g - cos %
2 x — sin? x. ® Specidine COS X = COS2 % — sin?

@ COS2X = Cos %

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre poloviéné uhly.]

2 1—cos2x
= .

] Sin X = @ Speciilne Sln2 w

X
2
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]
@ sin2x = 2sin x - cos X.

@ Speciaine SIN X = 25sin g - cos %
2 x — sin? x. ® Specidine COS X = COS2 % — sin?

@ COS2X = Cos %

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre poloviéné uhly.]

° Sin2X = # @ Specislne SinZ% — w
o C052X — 1+C(2)52X-
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

o sin(x+y)=sinx-cosy+ cosx-siny. ® Speciaie SiN (X + 5) = cosx.
o sin(x —y)=sinx-cosy —cosx -siny. ® Speciaie SiN (X — T) = — cos x.
@ cos(x +y) =cosx-cosy —sinx-siny. ® Speciaine COS (X + 5) = —sin x.
@ cos(x —y) =cosx-cosy +sinx-siny. ® Speciaine COS (X — 5) = sinx.

[Z kazdého z tychto vzorcov mézeme odvodit vietky ostatné sii¢tové vzorce.]
y

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre dvojnasobné uhly.]
@ sin2x = 2sin x - cos X.

@ Speciaine SIN X = 25sin g - cos %
2 x — sin? x. ® Specidine COS X = COS2 % — sin?

@ COS2X = Cos %

Pre vietky X € R plati:

[Vzorce pre poloviéné uhly.]

2 1—cos2x
= .

e sin“x = 2 LG

@ Speciilne Sin

] C052X — % @ Specidlne COS m

X
2
2 x
2
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

. . _ . X+y . X—=y
e sinx +siny = 2sin =% - cos “5~.
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

o sinx +siny = 2sin X5X . cos 23,

2
° sinx—siny:2cos% -sin 55X
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

X+y X—=y X+y X—=y

@ sinx +siny = 2sin - €OS 7. @ COSX +COsy = 2C0s 5" - COS ~5~.

2
° sinx—siny:2cos% -sin 55X
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

o sinx +siny = 2sin X5X . cos 23, o cosx +cosy = 2cos*F¥ - cos XY,
oS|nx—S|ny—2cosXJ2”’ sin 5. ocosx—cosy:—2sin%-sin%.
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinx +siny = 2sin X5X . cos 23, o cosx +cosy = 2cos*F¥ - cos XY,
. _ x+y s oX—Yy . _ s Xty s X—=y
o sinx —siny = 2cos ¥ - sin *5¥. @ COSX —cosy = —2sin XX - sin ¥

v
Pre vsetky X,y € R plati’
v
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinx +siny = 2sin X5X . cos 23, o cosx +cosy = 2cos*F¥ - cos XY,
. _ x+y s oX—Yy . _ s Xty s X—=y
o sinx —siny = 2cos ¥ - sin *5¥. @ COSX —cosy = —2sin XX - sin ¥

v
Pre vsetky X,y € R plati’

sin (x+y)+sin (x—y)
5 .

@ sinx:-cosy =

A
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinx +siny = 2sin X5X . cos 23, o cosx +cosy = 2cos*F¥ - cos XY,
. _ x+y s oX—Yy . _ s Xty s X—=y
o sinx —siny = 2cos ¥ - sin *5¥. @ COSX —cosy = —2sin XX - sin ¥

v
Pre vsetky X,y € R plati’

sin (x+y)+sin (x—y)
5 .

@ sinx:-cosy =

@ COSX -siny = s'"(X+y);S'”(X_y).

A
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinx +siny = 2sin X5X . cos 23, o cosx +cosy = 2cos*F¥ - cos XY,
e sinx —siny = 2cos X;”’ sin 5. @ COSX — COsy = —2sin % -sin 55X,
v
o sinx-cosy = s'”(Xﬂ’);s'”(X_y). e COSX-Cosy = =5 (X+y)J2rC°S (x=y)
o COSX-siny = sin (X+y);S|n(x—y).

A
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinx +siny = 2sin X5X . cos 23, o cosx +cosy = 2cos*F¥ - cos XY,
o sinx —siny = 2cos *¥ - sin X5Y. o Cosx — cosy = —2sin *EL . sin XX
v
o sinx-cosy = s'”(Xﬂ’);s'”(X_y). e COSX-Cosy = =5 (X+y)J2rC°S (x=y)
e cosx-siny = S'"(Xﬂ’)gs'"(x_y). o sinx-siny = _COS(X+y)2+C°S (x=y),

A
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

xty x—y — xty x—y
e sinx + siny = 2sin =5 - cos 5. @ COSX +COsy = 2c0S-5~ - COS ~5~.

Xty Xty y

e sinx —siny = 2cos *5¥ - sin %X, @ COsSX — Cosy = —2sin =5~ - sin =

Pre vietky X y € R plati

X
|
|
x
|
\

o sinx-cosy = sin (x+y)—£—sm(x—y). o COSX - COSy = cos (x—i—y)—é—cos (X—y).
sin (x+y)—sin (x—y) . . — cos (x+y)+cos (x—y)

@ COSX -Siny . @ sinx-siny =

Pre vietky X _y € R plati

\ I
N
|
N
\ \
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

xty x—y — xty x—y
e sinx + siny = 2sin =5 - cos 5. @ COSX +COsy = 2c0S-5~ - COS ~5~.

Xty Xty y

e sinx —siny = 2cos *5¥ - sin %X, @ COsSX — Cosy = —2sin =5~ - sin =

Pre vietky X y € R plati

X
|
|
x
|
\

o sinx-cosy = sin (x+y)—£—sm(x—y). o COSX - COSy = cos (x—i—y)—é—cos (X—y).
sin (x+y)—sin (x—y) . . — cos (x+y)+cos (x—y)

@ COSX -Siny . @ sinx-siny =

Pre vietky X _y € R plati

|
N
N
|
N
|
N
| .

o sin(x + y) -sin (x — y) = sin? x — sin? y = cos? y — cos? x.

A\
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Goniometrické funkcie — Suctové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

xty x—y — xty x—y
e sinx + siny = 2sin =5 - cos 5. @ COSX +COsy = 2c0S-5~ - COS ~5~.

Xty Xty y

e sinx —siny = 2cos *5¥ - sin %X, @ COsSX — Cosy = —2sin =5~ - sin =

Pre vietky X y € R plati

X
|
|
x
|
\

o sinx-cosy = sin (x+y)—£—sm(x—y). o COSX - COSy = cos (x—i—y)—é—cos (X—y).
sin (x+y)—sin (x—y) . . — cos (x+y)+cos (x—y)

@ COSX -Siny . @ sinx-siny =

Pre vietky X _y € R plati

|
N
N
|
N
|
N
| .

o sin(x + y) -sin (x — y) = sin? x — sin? y = cos? y — cos? x.

o cos (x +y) - cos(x — y) = cos?® x — sin? y = cos? y — sin? x.

A\
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Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

Funkcia f: Vi tg X. [Funkcia tangens.] el - [Funkcia
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Funkcia f: y = tg X.

07

Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

[Funkcia tangens.]

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Funkcia f: y — Cotg X.

[Funkcia kotangens.]

o D(f) =R —{% + kmke Z}.

=N W<

tg x

lA

g

o D(f) = R— {0+ kmkeZ}.

Y | |cotg x
8
2
3m _ 1 T 3m
2 2 2 2
-2 —m 0 s 2w X
-1
-2
-3
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Funkcia f: y = tg X.

07

Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

[Funkcia tangens.]

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Funkcia f: y — Cotg X.

o H(f) = R.

o D(f) = R— {0+ kmkeZ}.

[Funkcia kotangens.]

Y| tgx Y | |cotg x
3 3
2 2
1 3r _x 1 s 3n
2 2 2 2
for _x fn g 03 /S x S —2r — 0 i 2%
=2 =2
-3 -3
v
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Funkcia f: y = tg X.

07

Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

[Funkcia tangens.]

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Funkcia f: y — Cotg X.

[Funkcia kotangens.]

o D(f)
o H(f) =

R—{Z + km keZ}.
R. o Graf nazyvame tangenta.

Y| tgx
3
2
1
2 _ 3% ®T & 0 = T 3 DX
2 2 1 2 >
=2
-3

o D(f) = R— {0+ kmkeZ}.

o H(f) = R.

o Graf nazyvame kotangenta

Y | |cotg x
3
3m _x 1 s 3m
2 2 2 2
-2 —m 0 27X
-1
-2
-3
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Funkcia f: y = tg X.

07

Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

[Funkcia tangens.]

o D(f) =R —{% + kmke Z}.

o H(f) = R.

o f j neparna.

o Graf nazyvame tangenta.

Y| tgx
3
2
1
2 _ 3% ®T & 0 = T 3 DX
2 2 1 2 >
=2
-3
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Funkcia f: y — Cotg X.

[Funkcia kotangens.]

o D(f) = R— {0+ kmkeZ}.

o H(f) = R.

o f j neparna.

o Graf nazyvame kotangenta

Y | |cotg x
3
3m _x 1 s 3m
2 2 2 2
-2 —m 0 ™ 27X
-1
-2
-3
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Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

[Funkcia tangens.]

Funkcia f: y — Cotg X.

Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

[Funkcia kotangens.]

Funkcia f: y = tg X.

o D(f) =R —{% + kmke Z}.

o H(f) =R.
o f j neparna.

o f j periodicka,

o Graf nazyvame tangenta.

Y| tgx
3
2
1
2r 3¢ fm T 0 7T 3 DX
2 2 i 7 2
-2
-3

H(f) = R.

f je neparna.

(]

f je periodicka,

D(f) =R — {0+ kr ke Z}.
o Graf nazyvame kotangenta

Y | |cotg x
8
2
3m _T 1 T 3m
2 2 2 2
-2 —m 0 s 2w X
-1
-2
-3
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Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

Funkcia f: Vi tg X. [Funkcia tangens.] Funkcia f: Yy = Cotg X. [Funkcia kotangens.]
— ™ —
o D(f) =R —{Z + kmkeZ}. o D(f) = R— {0+ km,keZ}.
o H(f) =R. o Graf nazpame tangenta. | o H(f) = R. o Graf nazyvame kotangenta.
o f j neparna. o f j neparna.
] f je periodické, primitivna periéda p = T. o f je periodické, primitivna periéda p = T.
Y| tgx Y | |cotg x
3 3
2 2
1 3r 1 3r
2 \ 2 2
fo xS0 5w o —or — 2%
2 2 i 7 2
=2
_ -3
v v
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Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

Funkcia f: Vi tg X. [Funkcia tangens.] Funkcia f: Yy = Cotg X. [Funkcia kotangens.]
o D(f) =R —{Z + kmkeZ}. D(f) = R— {0+ kr,ke Z}.
o H(f) =R. o Graf nazjame tangenta. H(f) = R. o Graf nazyame kotangenta.

f i neparna. f je neparna.

(]

f je periodické, primitivna periéda p = T.

f klesé na (0 + km; m + km), ke Z.

f je periodické, primitivna periéda p = T.

f rastie o (—75 + km; 5 + km), ke Z.

©
©

Y| tgx Y | |cotg x
3 3
2 2
1 3r _x 1 s 3m
2 2 2 2
for _m Zr 1z 0.5 /7 g S —2r — 0 i 2%
=2 =2
-3 -3
v v
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Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

Funkcia f: Vi tg X. [Funkcia tangens.] Funkcia f: Yy = Cotg X. [Funkcia kotangens.]

o D(f)=R— {5+ kmkeZ}. o D(f)=R— {0+ kmkeZ}.

o H(f) =R. o Graf nazpame tangenta. | o H(f) = R. o Graf nazyvame kotangenta.
o f j neparna. o f j neparna.

o f je periodicka, primitina perisda p = . o f je periodicka, pimitivna perisda p = .

o f rastie na (=75 + km; 5 + km), ke Z. o f klesd na (04 km; m + km), ke Z.

o Korene «« 0+ k7, ke Z. ° Korenesu’%—kkﬂ,kEZ.

Y| tgx Y | |cotg x

3 8

2

' / ¥\ ¥
/[277 _377r - ., 3m -2 —m 071 ™ 27X
=2 =2
-3 =3

y

N

I3
=
NI

ol
o
ol
B
N
N
5

X
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Goniometrické funkcie — Tangens, kotangens

Funkcia f: Vi tg X. [Funkcia tangens.] Funkcia f: Yy = Cotg X. [Funkcia kotangens.]

° D(f):R—{%—&—kw,keZ}. ° D(f):R—{0+k7r,k€Z}.
o H(f) =R. o Graf nazpame tangenta. | o H(f) = R. o Graf nazyvame kotangenta.
o f j neparna. o f j neparna.
] f je periodické, primitivna periéda p = T. o f je periodické, primitivna periéda p = T.
o f rastie na (=75 + km; 5 + km), ke Z. o f klesd na (0 + km;m+ km), ke Z.
o Korene «« 0+ k7, ke Z. ° Korenesu’%—kkﬂ,kEZ.
Y| tgx Y | |cotg x
3 3
2 3
1 E _ 3
/ 2
/[27r & fr 2 04 1 r m fonX 27X
-2
-3
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Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Pre vSetky X,y = R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf: [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]
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Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Pre vSetky X,y = R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf: [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]

o tg(x +y) = {ELEL.

beerb@frcatel.fri.uniza.sk /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

07 Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz Vz TgCotg PVz

Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Pre vSetky X,y = R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf: [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]
_ _tgxttgy
° tg (X =+ y) T 1l-tgxtgy”
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”
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Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Pre vSetky X,y = R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf: [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]
_ tgx+ttgy __ cotgx-cotgy—1
o tg(x+y) = T—tgxtgy" o cotg(x +y) = cotg y+cotgx
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”
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Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Pre vietky X,y & R (pokial st prislusné vyrazy definované) plati: [Stctové vzorce pre tangens a kotangens.]

_ tgx+ttgy __ cotgx-cotgy—1

o tg(x +y) = fExter o cotg(x +y) = TETTEE
_ _ _tex—tgy _ _ cotgx-cotgy+1

o tg(x—y) = T+tgxtgy " o cotg(x —y) = cotg y—cotg x
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Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Pre vietky X,y & R (pokial st prislusné vyrazy definované) plati: [Stctové vzorce pre tangens a kotangens.]
_ tgx+ttgy __ cotgx-cotgy—1
O tg (X + y) T 1l-tgxtgy” S COtg (X + y) ~  cotgy+cotgx *
_ _ tgx—tgy _ __ cotgx-cotg y+1
o tg(x—y) = T+tgxtgy " o cotg(x —y) = cotg y—cotg x
2tgx 2

e tg2x =

1-tg2x ~ cotgx—tgx"
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Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

I—tgZx  cotgx—tgx" e cotg 2x =

Pre vietky X,y & R (pokial st prislusné vyrazy definované) plati: [Stctové vzorce pre tangens a kotangens.]
_ tgx+ttgy __ cotgx-cotgy—1
O tg (X + y) T 1l-tgxtgy” S COtg (X + y) ~  cotgy+cotgx *
_ _ tgx—tgy _ __ cotgx-cotg y+1
o tg(x—y) = T+tgxtgy " o cotg(x —y) = cotg y—cotg x
2tg x 2 cotg? x—1 _ cotgx—tgx
> o

e tg2x =

2 cotg x
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Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

G prisludné vyrazy definované) platf [Stiétové vzorce pre tangens a kotangen
_ tgx+ttgy __ cotgx-cotgy—1
o tg(x+y) =55 o cotg(x +y) = TR
_ __ tgx—tgy _ __ cotgx-cotgy+1
o tg(x—y) = T+tgxtgy " o cotg(x —y) = cotg y—cotg x
2tg x 2 cotg? x—1 _ cotgx—tgx
> 5

= e cotg2x =

O tg 2x = 1—tg2 x cotg x—tg x

2 cotg x

Pre vietky X € (0, %) plati:

Pre vietky X € R, X#k%, kGZ platf
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz
Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Vz TgCotg PVz

U prislusné vy

o tg(x+y) = Lty

y definované) plati:

[Stiétové vzorce pre tangens a kotangen
__ cotgx-cotgy—1
1-tgxtgy" o cotg (X + y) ~  cotgy+cotgx *
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”

A COtg (X _ y) _ cotg x-cotg y+1
e tg2x = 2tg x

cotg y—cotg x *
_ 2 _ cotg?x—1 _ cotgx—tgx
1-tg2x ~ cotgx—tgx" O COtg 2x = 2cotgx
y
Pre vietky X € R, X # kg, k € Z plati’ Pre vetky X € (0, %) plati:
__ sinx  cosx __
o tgXx - cotgx = cosx sinx 1 )

beerb@frcatel.fri.uniza.sk
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz
Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Vz TgCotg PVz

U prislusné vy

o tg(x+y) = Lty

y definované) plati:

[Stiétové vzorce pre tangens a kotangen
__ cotgx-cotgy—1
1-tgxtgy" o cotg (X + y) ~  cotgy+cotgx *
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”

A COtg (X _ y) _ cotg x-cotg y+1
e tg2x = 2tg x

cotg y—cotg x *
1—tg2 x = cotgx2—tgx' O COtg 2X = Cgtcgjt);;l = COth7th'
Pre vietky X € R, X 7 kg, ke Z plai Pre vietky X € (0; %) plati:
o tgx- cotgx = X X =1

o 0 <sinx < x < tgx.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz
Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Vz TgCotg PVz

U prislusné vy

o tg(x+y) = Lty

y definované) plati:

[Stiétové vzorce pre tangens a kotangen
__ cotgx-cotgy—1
1-tgxtgy" o cotg (X + y) ~  cotgy+cotgx *
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”

A COtg (X _ y) _ cotg x-cotg y+1
e tg2x = 2tg x

cotg y—cotg x *
_ 2 _ cotg?x—1 _ cotgx—tgx
1-tg2x ~ cotgx—tgx" O COtg 2x = 2 cotg x
y
Pre vietky X € R, X # kg, k € Z plati’ Pre vetky X € (0, %) plati:
o tgx-cotgx = X - X =1 e 0 <sinx < x < tgx.
4
Pre vietky X € (0, %) plati
@ sin x
@ COSX
o tgx = L

cotg x

V.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz
Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Vz TgCotg PVz

Pre vietky X,y e R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf:

o tg(x+y) = Lty

[Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]
__ cotgx-cotgy—1
1-tgxtgy"” O COtg (X + y) ~  cotgytcotgx °
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”

a COtg (X _ y) _ cotg x-cotg y+1
e tg2x = 2tg x

cotg y—cotg x *
_ 2 _ cotg?x—1 _ cotgx—tgx
1-tg2x ~ cotgx—tgx" O COtg 2x = 2 cotg x .
V.
Pre vietky X € R, X # kg, k € Z plati’ Pre vetky X € (0, %) plati:
__ sinx  cosx __ ;
o tgx-cotgx =25 -5 =1 o 0 <sinx < x < tgx. )
Pre véetky X € (0, j) plati [Oproti I. kvadrantu sa v prislusnych vztahoch v II.,1ll."a IV. kvadrante li§ia znamienka.]
@ sinx
@ COS X
o tgx = L

cotg x

V.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz
Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Vz TgCotg PVz

Pre vietky X,y e R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf:

o tg(x+y) = Lty

[Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]
__ cotgx-cotgy—1
1-tgxtgy"” O COtg (X + y) ~  cotgytcotgx °
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”

A COtg (X _ y) _ cotg x-cotg y+1
e tg2x = 2tg x

cotg y—cotg x *
_ 2 _ cotg?x—1 _ cotgx—tgx
1-tg2x ~ cotgx—tgx" O COtg 2x = 2 cotg x .
V.
Pre vietky X € R, X # kg, k € Z plati’ Pre vetky X € (0, %) plati:
__ sinx  cosx __ ;
o tgx-cotgx =25 -5 =1 o 0 <sinx < x < tgx. )
Pre véetky X € (0, j) plati [Oproti I. kvadrantu sa v prislusnych vztahoch v II.,1ll."a IV. kvadrante li§ia znamienka.]
@ sinx
e COS X o =/1-sin’x
1 sin x
] th = =0 0 = —F—
cotg x /125in2
—SIn® X
V.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz
Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Vz TgCotg PVz

Pre vietky X,y e R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf:

o tg(x+y) = Lty

[Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]
__ cotgx-cotgy—1
1-tgxtgy"” O COtg (X + y) ~  cotgytcotgx °
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”

a COtg (X _ y) _ cotg x-cotg y+1
e tg2x = 2tg x

cotg y—cotg x *
_ 2 _ cotg?x—1 _ cotgx—tgx
1-tg2x ~ cotgx—tgx" O COtg 2x = 2 cotg x .

y

Pre vietky X € R, X # kg, k € Z plati’ Pre vetky X € (0, %) plati:

o tgx-cotgx = 5 - X =1 e 0 <sinx < x < tgx.

y

Pre vietky X € (0, %) plati

@ Sinx

@ COS X

o tgx = L

cotg x

V.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz
Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Vz TgCotg PVz

Pre vietky X,y e R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf:

o tg(x+y) = Lty

[Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]
__ cotgx-cotgy—1
1-tgxtgy"” O COtg (X + y) ~  cotgytcotgx °
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”

a COtg (X _ y) _ cotg x-cotg y+1
e tg2x = 2tg x

cotg y—cotg x *
_ 2 _ cotg?x—1 _ cotgx—tgx
1-tg2x ~ cotgx—tgx" O COtg 2x = 2 cotg x .
V.
Pre vietky X € R, X # kg, k € Z plati’ Pre vetky X € (0, %) plati:
o tgx-cotgx = X - X =1 e 0 <sinx < x < tgx.
V.
Pre véetky X € (0, j) plati [Oproti I. kvadrantu sa v prislusnych vztahoch v II.,1ll."a IV. kvadrante li§ia znamienka.]
e sinx o= —EX
1+tg? x
@ COS X e = —
o tgx = L

v 1+tg2 x
cotg x

V.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz
Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Vz TgCotg PVz

Pre vietky X,y e R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf:

o tg(x+y) = Lty

[Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]
__ cotgx-cotgy—1
1-tgxtgy"” O COtg (X + y) ~  cotgytcotgx °
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”

A COtg (X _ y) _ cotg x-cotg y+1
e tg2x = 2tg x

cotg y—cotg x *
_ 2 _ cotg?x—1 _ cotgx—tgx
1-tg2x ~ cotgx—tgx" O COtg 2x = 2 cotg x .
V.
Pre vietky X € R, X # kg, k € Z plati’ Pre vetky X € (0, %) plati:
__ sinx  cosx __ ;
o tgx-cotgx =25 -5 =1 o 0 <sinx < x < tgx. )
Pre véetky X € (0, j) plati [Oproti I. kvadrantu sa v prislusnych vztahoch v II.,1ll."a IV. kvadrante li§ia znamienka.]
: _ 1
@ SINX Q= —F7—7———.
v/ 1+cotg? x
t;
@ COS X 0= cotg x .
v/ 1+cotg? x
_ 1
° tgx = cotg x
V.
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Def Gfl Gfll SinCos SinCosH SVz
Goniometrické funkcie — Prevodové vzorce

Vz TgCotg PVz

Pre vietky X,y e R (pokial st prislusné vyrazy definované) platf:

o tg(x+y) = Lty

[Stiétové vzorce pre tangens a kotangens.]
__ cotgx-cotgy—1
1-tgxtgy"” O COtg (X + y) ~  cotgytcotgx °
— _ _tgx—tgy
° tg (X .y) T 14tgxtgy”

a COtg (X _ y) _ cotg x-cotg y+1
e tg2x = 2tg x

cotg y—cotg x *
_ 2 _ cotg?x—1 _ cotgx—tgx
1-tg2x ~ cotgx—tgx" O COtg 2x = 2 cotg x .

y

Pre vietky X € R, X # kg, k € Z plati’ Pre vetky X € (0, %) plati:

o tgx-cotgx = X - X =1 e 0 <sinx < x < tgx.

y

Pre vietky X € (0, %) plati

@ Sinx

__tgx v __ 1
@ cosx o = 1-—sin®x 0o— 1 T, _ _ cotgx
1 sin x m
Othzi Q= —(——— O = LEEEER K
cotg x 125in2 Cos X
V1=sin? x )
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Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk'Ometrleé fUI’lkCIe sh |nVerzné ku goniometrickym funkcidam
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Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk|0metrické fUI’lkCie st inVerzné ku goniometrickym funkcidam

o KU gon|0metr|ckym funkcidm neexistujd inVeané funkcie,

y y y| tex y | |cotg x
1 sin x
us us
2 T2 X
0 T X 0 T
2 COS X 5
-1 /\ ™ N
0 %\-/X 0 T X
-1
sinus tangens kotangens
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Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk|0metrické fUI’lkCie st inVerzné ku goniometrickym funkcidam

] KU gon|0metr|ckym funkcidm neexistuju inVeané funkcie, pretoze nie su prOSté

y y y| tex y | |cotg x
1 sin x
us us
2 "2 X
0 T X 0 T
2 COS X 5
1 / \ . .
0 %\-/X 0 T X
-1
sinus tangens kotangens
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Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk'Ometrleé fUI’lkCIe sh |nVerzné ku goniometrickym funkcidam

] KU gon|0metr|ckym funkcidm neexistuju inVeané funkcie, pretoze nie su prOSté

7570 p
@ Musime ich ZUZIT na vhodné intervaly tak, aby zizenia boli Proste.

y y y| tex cotg x

<

sin x
1

NE}
INE
x

| ©
—_

NI

x

N)SX 0 3
71'

0 M 0 T x
-1
— o —e — —o [ ]

sinus tangens kotangens
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Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk|0metrické funkCie st inVerzné ku goniometrickym funkcidam (k vhodnym z(zeniam)

] KU gon|0metr|ckym funkcidm neexistuju inVeané funkcie, pretoze nie su prOSté

7570 p
@ Musime ich ZUZIT na vhodné intervaly tak, aby zizenia boli Proste.

[sinus na (7%‘ % kosinus na (0; 7r), tangens na (7% %) kotangens na (0; 7).]
y y y| tex y | |cotg x
1 sin x
= —I
2 2 X
1
o 7 X oS X 0o 3
—1 ]
jus X s m™ X
0 N 0 2
=1
— — —0 4]
kotangens

sinus tangens

/frcatel.fri.uniza.sk /users/beerb
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Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk|0metrické funkCie st inVerzné ku goniometrickym funkcidam (k vhodnym z(zeniam)

y =sinx,xe€(—%; %)]
y = cos x, x € (0; w).]
y=tgx, x€(=%: 5)]

y = cotg x, x € (0; 7).]

] KU gon|0metr|ckym funkcidm neexistuju inVeané funkcie, pretoze nie su prOSté

7570 p
@ Musime ich ZUZIT na vhodné intervaly tak, aby zizenia boli Proste.

y y y| tex y | |cotg x
1 sin x
us us
T2 . 3 X
0 7~ N)sx 0 b
~1 ™
0 %\. X 0 z T X
-1
sinus tangens kotangens
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Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk|0metrické funkCie st inVerzné ku goniometrickym funkcidam (k vhodnym z(zeniam)

] ArkUSSI,nus Yy = arcsin x: <—1, 1> = <—g, %) [Inverznd k y = sinx, x€ (=5 5).]
y = cos x, x € (0; w).]
y=tgx, x€(=%: 5)]

y = cotg x, x € (0; 7).]

] KU gon|0metr|ckym funkcidm neexistuju inVeané funkcie, pretoze nie su prOSté

7570 p
@ Musime ich ZUZIT na vhodné intervaly tak, aby zizenia boli Proste.

[sinus na (=% %),

y y y| tex y | |cotg x
. arcsin x
51 /.sinx
T T
2 2 X

ol

1
-1 /0171 x N)SX 0
o~ —1 )
1 0 g\.x 0 z T X
-1

sinus a arkus sinus tangens kotangens

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk|0metrické funkCie st inVerzné ku goniometrickym funkcidam (k vhodnym z(zeniam)

o Arkussinus y = arcsinx: (=1;1) = (=75; 5).

o Arkuskosinus  y = arccosx: (—1;1) — (0; 7).

y = cotg x, x € (0; 7).]

] KU gon|0metr|ckym funkcidm neexistuju inVeané funkcie, pretoze nie su prOSté

7570 p
@ Musime ich ZUZIT na vhodné intervaly tak, aby zizenia boli Proste.

[sinus na (—%; %), kosinus na (0; 7)),
y y y| tex y | |cotg x
; T
z arcsin x
3 .
1 _esinx
= oy —I
2 2 2 X
1
-1 /0171 x ™\ cos x 0o =z
o~ —1 G
_ [ X 3 T X
z 1 Jo1 N O
-1
sinus a arkus sinus a tangens kotangens
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Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk|0metrické funkCie st inVerzné ku goniometrickym funkcidam (k vhodnym z(zeniam)

o Arkussinus y = arcsinx: (=1;1) = (=75; 5).

o Arkuskosinus  y = arccosx: (—1;1) — (0; 7).

o Arkustangens y =arctgx: R — (—73; 7).

y = cotg x, x € (0; 7).]

] KU gon|0metr|ckym funkcidm neexistuju inVeané funkcie, pretoze nie su prOSté

7570 p
@ Musime ich ZUZIT na vhodné intervaly tak, aby zizenia boli Proste.

[sinus na (—%; 5, kosinus na (0; ), tangens na (—%5; %)
y y y th/ y | |cotg x
; T
z arcsin x z
2 ; 2
sin x
™ i 1 i T arctg x
2 2 2 X
1
-1 /0171 x ™\ cos x 0o =z
o~ —1 G
_r -1 0172 X _r 0 z T X
2 2 2 2
1 /
sinus a arkus sinus a tangens a arkus tangens kotangens

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie

Cyk|0metrické funkCie st inVerzné ku goniometrickym funkcidam (k vhodnym z(zeniam)

o Arkussinus y = arcsinx: (=1;1) = (=75; 5). v s sy = dinss, <@ (=25 2]
o Arkuskosinus  y = arccosx: (—1;1) — (0; 7). T s 7 = o5, 5 (@ )]
o Arkustangens y =arctgx: R — (—73; 7). lInverzné k y = tgx, x€ (— %; )]
o Arkuskotangens y = arccotg x: R — (0; 7). Tinvemit s = e, =@ (@ @)

] KU gon|0metr|ckym funkcidm neexistuju inVeané funkcie, pretoze nie su prOSté

7570 p
@ Musime ich ZUZIT na vhodné intervaly tak, aby zizenia boli Proste.

[sinus na (—%; %), kosinus na (0; ), tangens na (— i : %) kotangens na (0; 7).]
y y y th/ y \cotgx
. T ™
z arcsin x z
2 ; 2
sin x
T 1 1 m T arctg x \
2 2 2 X g
1
-1 01 % X ™ COS X 0 % arccotg x
o~ —1 G
_r =1 017Z2 X _z 0 z T X
2 2 2 2
1 /
sinus a arkus sinus a tangens a arkus tangens kotangens a arkus kotangens
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08 Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

Funkcia f: y = arCSin X. [Funkcia arkussinus.] Funkcia f: y = arccos X. «cia arkuskosinus.]
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08 Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

Funkcia f: Vi arCSin X. [Funkcia arkussinus.] Funkcia f: Yy = arccos Xx. [Funkcia arkuskosinus.]

o D(f) = (—1;1). o D(f) = (—1;1).

arcsin x \
) | arccos x
-1 0 1 X

-1 0 1 X
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08 Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

Funkcia f: Yy = arccos Xx. [Funkcia arkuskosinus.]

o H(f) = (0;m).

Funkcia f: Vi arCSin X. [Funkcia arkussinus.]
o D(f)=(-1,1). o H(f)=(-7:5). o D(f)=(-1;1).

arcsin x

) | 2 N\arccos x
-1 0 1 X

-1 0 1 X

[N

|
I3

http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb
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08 Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

Funkcia f: Yy = arccos Xx. [Funkcia arkuskosinus.]

o H(f) = (0;m).

Funkcia f: Vi arCSin X. [Funkcia arkussinus.]
o D(f)=(-1,1). o H(f)=(-7:5). o D(f)=(-1;1).

o f nie je neparna ani parna.

o f j neparna.

arcsin x

) | 2 N\arccos x
-1 0 1 X

-1 0 1 X

[N

|
I3
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08 Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

Funkcia f: Vi arCSin X. [Funkcia arkussinus.] Funkcia f: Yy = arccos Xx. [Funkcia arkuskosinus.]
— . — T. T — . — -

o D(f) = (-1;1). o H(f)=(-Z:5).| o D(f)=(-1;1). o H(f)=(0;).
o f je nepérna. ] f je rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o f je klesajl:lca.

y y

a T
T arcsin x
It
) | 2 \arccos x
—1 0 1 2
_z 1 o 1 X
2
y V.
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08

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

[Funkcia arkussinus.]

Def ArcsinArccos ArctgArccotg

[Funkcia arkuskosinus.]

Funkcia f: y — arccos X.

Funkcia f: y = arCSin X.
o D(f) = (—1:1).

o f j neparna. o f j rastlca.

e arcsin(—1) = —7.

arcsin x

NE <

|
I3

o H(f)=(-%:7).| o D(f)=(-1;1).

o H(f) = (0;m).
o f j klesajlca.

o f nie je neparna ani parna.

e arccos(—1) = .

Nl

arccos x

1 Jo 1

beerb@frcatel.fri.uniza.sk
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08 Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

Funkcia f: Vi arCSin X. [Funkcia arkussinus.] Funkcia f: Yy = arccos Xx. [Funkcia arkuskosinus.]
— . — T. T — . — -

o D(f) = (—1;1). o H(F)=(-55). | o D(f)=(-1;1). o H(F)=(0;m).
o fje nepérna. ] fje rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o fje klesajl:lca.
e arcsin(—1) = —7. o arcsinl = 7. e arccos(—1) =m. e arccosl =0.

y y

a T
T arcsin x
4+
) | 2 \arccos x
—1 0 1 2
_z 1 o 1 X
2
y V.
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08 Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

Funkcia f: Vi arCSin X. [Funkcia arkussinus.] Funkcia f: Yy = arccos Xx. [Funkcia arkuskosinus.]
— . — T. T — . — -
o D(f) = (—1;1). o H(F)=(-55). | o D(f)=(-1;1). o H(F)=(0;m).
o fje nepérna. ] fje rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o fje klesa_]l:lca
e arcsin(—1) = —7. o arcsinl = 7. e arccos(—1) =m. e arccosl =0.
) Koreﬁ (nulovy bod) je 0 [aresin0 = 0.] (] Koreﬁ (nulovy bod) je 1. [arccos 1 = 0]
y
a T
T arcsin x
; \
) | 2 \arccos x
—1 0 1 2
. 1 Jo 1 x
2
y V.

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

08 Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

Funkcia f: Vi arCSin X. el Yy = arccos Xx. [Funkcia arkuskosinus.]
— . — T. T — . — o
o D(f) = (~1;1). o H(f)=(-5:5).| o D(f)=(-1;1). e H(f)=(0;m).
o f je nepérna. ] f je rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o f je klesa_]l:lca
e arcsin(—1) = —7. o arcsinl = 7. e arccos(—1) =m. e arccosl =0.
) Koreﬁ (nulovy bod) je 0 [aresin0 = 0.] (] Koreﬁ (nulovy bod) je 1. [arccos 1 = 0]
y y
s T
x| arcsin x
2 sin X
1+
*% ) || 2 \arccos x
ol 0 13 x ! COS X
4 | m
lz | 0 1 %\' X
14
y V.
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Funkcia f: y = arCSin X.
D(f) = (~1;1).

f i neparna.

08

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

[Funkcia arkussinus.]

o H(f) = <—§; %)
o f j rastlca.

; _ @ ; _m
arcsin (—1) = —75. e arcsinl = 7.
Koreﬁ (nulovy bod) je 0 [aresin0 = 0.]

y
. arcsin x
2] sin X
1 L
5 ‘
1 0 Z X
— —

Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Yy = arccos X.

[Funkcia arkuskosinus.]

o D(f) = (—1;1). o H(f) = (0;).

o f nie je neparna ani parna. o f je klesa_]l:lca

e arccos(—1) =m. e arccosl =0.

(] Koreﬁ (nulovy bod) je 1. [arccos 1 = 0]

y

Nl

arccos x
1
oS X
1

Olg\'x

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb



mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

08 Def ArcsinArccos ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkussinus, arkuskosinus

Funkcia f: Vi arCSin X. [Funkcia arkussinus.] Funkcia f: Yy = arccos Xx. [Funkcia arkuskosinus.]
— . — T. T — . — -
o D(f) = (—1;1). o H(F)=(-55). | o D(f)=(-1;1). o H(F)=(0;m).
o f je nepérna. ] f je rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o f je klesa_]l:lca
e arcsin(—1) = —7. o arcsinl = 7. e arccos(—1) =m. e arccosl =0.
) Koreﬁ (nulovy bod) je 0 [aresin0 = 0.] (] Koreﬁ (nulovy bod) je 1. [arccos 1 = 0]
y y
s T
x| arcsin x
2 sin X
1+
*% ) || 2 \arccos x
ol 0 13 x ! COS X
- 1 | m
lz | 0 1 %\' X
14
y V.

@ arcsin x + arccos x = 5
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08 Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

Funkcia f: y = arCth [Funkcia arkustangens.] Funkcia f: y = arCCOtg X. [Funkcia arkuskotange
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08 Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

[Funkcia arkuskotangens.]

Funkcia f: Vi arCth [Funkcia arkustangens.]

o D(f) = R. o D(f) = R.

INE
Nz/ 3<

arctg x
X

: w

0 X

[SIE]
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08 Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

Funkcia f: y = arCth [Funkcia arkustangens.] Funkcia f: y = arCCOtg X. [Funkcia arkuskotangens.]
o D(f) = R. o H(f)=(-Z:2).| o D(f)=R. o H(f) = (0; 7).

y Yy
)
s
2
arctg x
s
X 2
0 w
_r 0 X
2
4

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb



mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

08 Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

Funkcia f: y = arCth [Funkcia arkustangens.] Funkcia f: y = arCCOtg X. [Funkcia arkuskotangens.]
o D(f) = R. o H(f)=(-Z:2).| o D(f)=R. o H(f) = (0; 7).

o f nie je neparna ani parna.

o f j neparna.

y Yy
)
s
2
arctg x
s
X 2
0 w
_r 0 X
2
4
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08 Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

Funkcia f: y = arCth [Funkcia arkustangens.] Funkcia f: y = arCCOtg X. [Funkcia arkuskotangens.]
o D(f) = R. o H(f)=(-Z:2).| o D(f)=R. o H(f) = (0; 7).

o fje nepérna. ] fje rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o fje klesajl:lca.

y Yy
)
ac b
2
arctg x
s
X 2
0 w
o 0 X
2
4
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Funkcia f: y = arCth

08

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

[Funkcia arkustangens.]

Funkcia f: y = arCCOtg X.

Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

[Funkcia arkuskotangens.]

o D(f)=R. ° H(f):(—g;%).
o f j neparna. o f j rastlca.
o XgToo f(X) = —3-
y
arctg x
0 X

|
[SIE]

o H(f) = (0;m).
o f j klesajlca.

o D(f) = R.
o f nie je neparna ani parna.

° Xﬂrroo f(x)=m.

y
wt

\
2
arccotg x

0 X
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08 Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

Funkcia f: y = arCth [Funkcia arkustangens.] Funkcia f: y = arCCOtg X. [Funkcia arkuskotangens.]
o D(f) = R. o H(f)=(-Z:2).| o D(f)=R. o H(f) = (0; 7).
o fje nepérna. ] fje rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o fje klesajl:lca.
n _ 7 o _ o o q _
oxgrpoof(x)— Z. oXIergof(x)—z. oxﬂrroof(x)—w. oXIer;of(x)—O.
y Yy
7t
% L

arctg x \
fia
X 2
0 arccotg x

0 X

[SIE]
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08 Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

Funkcia f: y = arCth [Funkcia arkustangens.] Funkcia f: y = arCCOtg X. [Funkcia arkuskot:
— _ T. T — — .
o D(f) = R. o H(f)=(-Z:2).| o D(f)=R. o H(f) = (0; 7).
o fje nepérna. ] fje rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o fje klesa_]l:lca
o lim f(x)=-%. 0 lim f(x)=73. o |lim f(x)=m o lim f(x)=0.
X——00 ( ) 2 X—+00 ( ) 2 X—+—00 ( ) X—+00 ( )
o Koreh (nulovy bod) je 0 [arctg 0 = 0.] () Korene (nulové body) neexistujd
y Yy
7t

.
2
arctg x
s
X 2
0 w

0 X

[SIE]
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08

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

[Funkcia arkuskot

Funkcia f: y - arCth
o D(f) = R.
o f j neparna.

o lim f(x)=—

X——00

o Koren (nulovy bod) je

|
Lol

[SIE]

= o NI

[Funkcia arkustangens.]

o H(f) = (—g; g)
o f j rastlca.

i .
° Xlergo f(x)=73.
[arctg 0 = 0.]

tg x

arctg x
X

o
IERE

[SIE]

Funkcia f: y = arCCOtg X.

o D(f) = R.
o f nie je neparna ani parna.

° Xﬂrpoo f(x)=m.

o H(f) = (0;m).
o f j klesajlca.

° xhanclo f(x)=0.

o Korene (nulové body) neexistujd

arccotg x
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08 Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

Funkcia f: Vi arCth [Funkcia arkustangens.]
— _ T. T — — 5
o D(f) = R. o H(f)=(~%:%).| o D(f)=R. o H(f) = (0;).
o fje nepérna. ] fje rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o fje klesa_]l:lca
o lim f(x)=-%. 0 lim f(x)=73. o lim f(x)=m. o lim f(x)=0.
X——00 ( ) 2 X—00 ( ) 2 X——00 ( ) X—>00 ( )
o Koreh (nulovy bod) je 0 [arctg 0 = 0.] () Korene (nulové body) neexistujd
y| tgx Yy
7t
2
arctg x \
_% | 53 %
0 7 arccotg x
—z 0 12\ T X
v £
v
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08 Def ArcsinArccos  ArctgArccotg

Cyklometrické funkcie — Arkustangens, arkuskotangens

Funkcia f: Vi arCth [Funkcia arkustangens.]
o D(f) = R. o H(f)=(~%:%).| o D(f)=R. o H(f) = (0;).
o f je nepérna. ] f je rastﬂca o f nie je neparna ani parna. o f je klesa_]l:lca
Q _ . _ T , . q .
oxgrpoof(x)— Z. oXIergof(x)— 5 oxﬂrpoof(x)—w. oXIer;of(x)—O.
o Koreh (nulovy bod) je 0 [arctg 0 = 0.] () Korene (nulové body) neexistujd
y| tgx %

arctg x
X

NS
) /

|
Lol

o
TS

arccotg x

|
(SIE]
o
)
5
x

v £

Pre vetky X E R plati

_ T
e arctg x + arccotgx = 7.
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

- P o
] Hyperbohcke funkCIe (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

] Hyperbohcké funkCie (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
a platia pre ne podobné vztahy ako pre gonlometrlcké funkcie.
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

] Hyperbohcké funkCie (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
a platia pre ne podobné vztahy ako pre gonlometrlcké funkcie.

Sinus hyperbolicky sa nazyva Kosinus hyperbolicky s nazjva

funkcia funkcia
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

] Hyperbohcké funkCie (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
a platia pre ne podobné vztahy ako pre gonlometrlcké funkcie.

Sinus hyperbolicky sa nazyva Kosinus hyperbolicky sa

. X_o—X X
funkcia f: y — SlnhX — % funkcia f: y — COShX — %
3 y sinh x
2 y
. 3 cosh x
X 2
-3 -2 -1 0 1 2 3
1 1
=2 -3 2 -1 |o 1 2 3x
_3 =1
y y
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

] Hyperbohcké funkCie (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
a platia pre ne podobné vztahy ako pre gonlometrlcké funkcie.

anus hyperbohck}ll sa nazyva KOSI'nus hyperbohck}ll sa nazyva

. X_a—X R
funkcia f: y — SlnhX — % funkcia f: y — COShX — %
o D(f)=R. o D(f)=R.
3 y sinh x
2 y
cosh x
1 8
X 2
-3 -2 -1 0 1 2 3
1 1
=2 -3 2 -1 |o 1 2 3x
_3 =1
y y
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

] Hyperbohcké funkCie (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
a platia pre ne podobné vztahy ako pre gonlometrlcké funkcie.

anus hyperbohck}ll sa nazyva KOSI'nus hyperbohck}ll sa nazyva

funkcia f: y = SinhX = % funkcia f: y = COShX = 7ex+2e*><.
3 y sinh x
2 y
cosh x
1
= 2
-3 -2 -1 0 1 2 3
-2 -3 -2 -1 Jo 1 2 3x
—3 -1
/ y
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

] Hyperbohcké funkCie (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
a platia pre ne podobné vztahy ako pre gonlometrlcké funkcie.

anus hyperbohck}ll sa nazyva KOSI'nus hyperbohck}ll sa nazyva

funkcia f: y = SinhX — % funkcia f: y = COShX = 7ex+2e*><.
o f j neparna. o f j parna.
3 y sinh x
2 y
cosh x
1
X 2
3 2 -1 /o1 2 3
-2 -3 —2 -1 01 2 3x
_3 -1
< J
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

] Hyperbohcké funkCie (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
a platia pre ne podobné vztahy ako pre gonlometrlcké funkcie.

anus hyperbohck}ll sa nazyva KOSI'nus hyperbohck}ll sa nazyva

funkcia f: y = SinhX = % funkcia f: y = COShX = 7ex+2e*><.
o f j neparna. o f j rastlca. o f j parna.
o f kleséd na (—o0;0),
3 y sinh x
2 y
cosh x
1
X 2
3 2 -1 /o1 2 3
-2 -3 —2 -1 01 2 33X
_3 -1
< J
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

] Hyperbohcké funkCie (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
a platia pre ne podobné vztahy ako pre gonlometrlcké funkcie.

anus hyperbohck}ll sa nazyva KOSI'nus hyperbohck}ll sa nazyva

funkcia f: y = SlnhX == % funkcia f: y = COShX == %
o D(f)=R. o H(f)=R. o D(f)=R. o H(f)=(1;).
o f j neparna. o f j rastlca. o f j parna.
o f klesd na (—00;0), rastie na (0; 00).
3 y sinh x
2 y
cosh x
1
x 2
3 2 -1 /o 1 2 3
—2 3 2 -1 Jo 1 2 3x
_3 -1
V. y
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sinus a kosinus

] Hyperbohcké funkCie (sinus, kosinus, tangens a kotangens hyperbolicky) maji podobné vlastnosti
a platia pre ne podobné vztahy ako pre gonlometrlcké funkcie.

anus hyperbohck}ll sa nazyva KOSI'nus hyperbohck}ll sa nazyva

. X _o0—X =
funkcia f: y — SlnhX — % funkcia f: y — COShX — %
o D(f) = R. o H(f)=R. o D(f) = R. o H(f) = (1;00).
o f j neparna. o f j rastlca. o f j parna.
o Koren (nulovy bod) je 0. [sinh0 = 0.] o f klesi na (—OO, 0>, rastie na <O, OO)
3 y sinh x
o Korene (nulové body) neexistujd.
2 y
. 3 cosh x
X 2
-3 -2 -1 0 1 2 3
Z4q ]
=2 -3 2 -1 |o 1 2 3x
_3 =1
y y
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09 SinhCosh TghCotgh VzI| Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Tangens a kotangens

Tangens hyperbohck)ll sa nazyva Kotangens hyperbohck}ll sa nazyva

funkcia funkcia
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09 SinhCosh TghCotgh VzI| Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Tangens a kotangens

Tangens hyperbolicky s nazjva Kotangens hyper

k= _ sinhx _ e—e™* BTy — coshx __ e*fe™*
fnkeia 1 y = tghx = SX — €€ 7 funkea T3 y = cotghx = G= = o=
y
y
2
1
tgh x 2
-3 -2 -1 cotgh x
01 2 3 X !
“1 -3 2 -1
) 01 2 3 X
- -1
-3 =2
-3
) y

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

SinhCosh TghCotgh VzI| Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Tangens a kotangens

Tangens hyperbohck)ll sa nazyva Kotangens hyperbohck}ll sa nazyva

7 X_ A—X X —X
funkeia 1y = tghx = Z‘;;';\f( = Sre=x- funkeia 1 Yy = cotgh x = Z,ons}?f = Extiﬂ-
o D(f)=R. o D(f)=R—{0}.
y
3
y
2 3
1
tgh x 2
-3 -2 -1 cotgh x
01 2 3 x 1
1 -3 -2 -1
) 01 2 3 x
- -1
-3 —2
-3
y V.
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Hyperbolické funkcie — Tangens a kotangens

Tangens hyperbohck)ll sa nazyva Kotangens hyperbohck}ll sa nazyva

fnkcia Fi y = tghx = SIAX — ii;i:i fnkcia F: y = cotghx = SShx — ede ©
o D(f)=R. o H(f)=(-1;1). o D(f)=R—{0}. o H(f)=R—(-1;1).
y
3
y
2 3
-3 -2 -1 1 B ? cotgh
01 2 3 x 1 il
o 3 2 -1
, 01 2 3 x
- -1
-3 5
-3
y V.
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09

SinhCosh TghCotgh VzI| Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Tangens a kotangens

Tangens hyperbohck)ll sa nazyva

funkcia f: y = tghX — sinhx _ eX—e X

coshx ~— eX+eX°
o D(f) = R. o H(f) = (~1;1).
o f j neparna.

tgh x

3 X

KOtangenS hyperbOth}I/ sa nazyva

eXte X
eX—e—X"

coshx __
sinh x

o D(f)=R—{0}. o H(f)=R—(—1;1).

o f j neparna.

funkeia T2 y = cotgh x =

y
3
2
cotgh x
1
-3 -2 -1
01 2 3 X
-1
-2
-3
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Hyperbolické funkcie — Tangens a kotangens

Tangens hyperbohck)ll sa nazyva Kotangens hyperbohck}ll sa nazyva

fnkcia Fi y = tghx = SIAX — ii;i:i fnkcia F: y = cotghx = SShx — ede ©
o D(f)=R. o H(f)=(-1;1). o D(f)=R—{0}. o H(f)=R—(-1;1).
o f j neparna. o f j rastdca. o f j neparna.
o f klesd na (—o0;0),
y
3
y
2 3
3 2 1 ' tghx 2 -
01 2 3 x 3
71 —3 -2 -1
01 2 3 x
-3 72
-3
y V.
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Hyperbolické funkcie — Tangens a kotangens

Tangens hyperbohck)ll sa nazyva Kotangens hyperbohck}ll sa nazyva

fnkcia Fi y = tghx = SIAX — ii;i:i fnkcia F: y = cotghx = SShx — ede ©
o D(f)=R. o H(f)=(-1;1). o D(f)=R—{0}. o H(f)=R—(-1;1).
o f j neparna. o f je rastica. o f j neparna.
o f klesd na (—00;0), klesa na (0; 00).
y
3
y
2 3
3 2 1 ' tghx 2 -
01 2 3 x 3
71 -3 2 -1
01 2 3 x
-3 72
-3
y V.
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Hyperbolické funkcie — Tangens a kotangens

Tangens hyperbohck)ll sa nazyva Kotangens hyperbohck}ll sa nazyva

fnkcia Fi y = tghx = SIAX — ii;i:i fnkcia F: y = cotghx = SShx — ede ©
o D(f) = R. o H(F) = (=1:1). | o D(F)=R—{0}. o H(f)=R—(-11).
o f j neparna. o f j rastdca. o f j neparna.
o Koren (nulovy bod) je 0. [tgh0 = 0] o f klesi na (—OO, 0), klesa na (0v oo)
y
3 (] Korene (nulové body) neexistuja.
y
2 3
1
tgh 2
-3 -2 -1 e cotgh x
01 2 3 X 1
o) 3 2 -1
01 2 3 X
-3
y y
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Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R plati: [Z&kladné vzorce.]
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09 SinhCosh TghCotgh VzIl Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R plati: [Z&kladné vzorce.]

e sinh x + cosh x = e*.
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Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R plati: [Z&kladné vzorce.]
e sinh x 4 cosh x = e*.

@ sinhx — coshx = —e™
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Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R plati: [Z&kladné vzorce.]
e sinh x 4 cosh x = e*.
@ sinhx — coshx = —e™

o cosh?x —sinh?x = 1.
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09 SinhCosh TghCotgh VzIl Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R plati: [Z&kladné vzorce.]

e sinh x 4 cosh x = e*.
@ sinhx — coshx = —e™™.
o COSh2 X — Sinh2 X = 1 [Body so stiradnicami (cosh x; sinh x) leZia na hyperbole y2 —x% = 1]
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl VzIll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R plati [Zakladné vzorce.]

@ sinhx + coshx = e
@ sinhx — coshx = —e™

2 2 2 G -
o COSh X — S|nh X = 1 [Body so stiradnicami (cosh x; sinh x) lezia na hyperbole y? — x? = 1.]

Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]

~ |
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl VzIll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R plati

[Zakladné vzorce.]

e sinh x 4 cosh x = e*.
@ sinhx — coshx = —e™™.
o COSh2 X — Sinh2 X = 1 [Body so stiradnicami (cosh x; sinh x) lezia na hyperbole y? — x? = 1.]
v
Pre vietky X, Y e R platf [Zakladné stétové vzorce.]
o sinh (x + y) = sinh x - cosh y + cosh x - sinh y.
o sinh (x — y) = sinh x - cosh y — cosh x - sinh y.
v
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09 SinhCosh TghCotgh VzIl Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R plati

e sinh x + cosh x = e*.
e sinh x — coshx = —e™%.

o cosh?x —sinh?x = 1.

[Body so stiradnicami (cosh x; sinh x) lezia na hyperbole y? — x? = 1.]

[Zakladné vzorce.]

Pre vSetky X,y e R platf

o sinh (x + y) = sinh x - cosh y + cosh x - sinh y.

o sinh (x — y) = sinh x - cosh y — cosh x - sinh y.

o cosh (x + y) = cosh x - cosh y + sinh x - sinh y.
)

o cosh (x + y) = cosh x - cosh y — sinh x - sinh y.

[Zakladné stétové vzorce.]

v
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl VzIll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R plati [Zakladné vzorce.]

e sinh x + cosh x = e*.

@ sinhx — coshx = —e™*.
) COSh2 X — sinh2 x =1. [Body so stiradnicami (cosh x; sinh x) lezia na hyperbole y? — x? = 1 ])
VD A R plati [Zakladné stictové vzorce.]
o sinh (x + y) = sinh x - cosh y + cosh x - sinh y.
o sinh (x — y) = sinh x - cosh y — cosh x - sinh y.
o cosh (x + y) = cosh x - cosh y + sinh x - sinh y.
o cosh (x + y) = cosh x - cosh y — sinh x - sinh y.
v

Pre vietky X G R plati:

[Dvojnésobné a polovi¢né argumenty.]
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl VzIll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R plati [Zakladné vzorce.]

e sinh x + cosh x = e*.

@ sinhx — coshx = —e™*.
) COSh2 X — sinh2 x =1. [Body so stiradnicami (cosh x; sinh x) lezia na hyperbole y? — x? = 1 ])
VD A R plati [Zakladné stictové vzorce.]
o sinh (x + y) = sinh x - cosh y + cosh x - sinh y.
o sinh (x — y) = sinh x - cosh y — cosh x - sinh y.
o cosh (x + y) = cosh x - cosh y + sinh x - sinh y.
o cosh (x + y) = cosh x - cosh y — sinh x - sinh y.
v

Pre vietky X G R plati:

[Dvojnésobné a polovi¢né argumenty.]

@ sinh 2x = 2sinh x cosh x.

o cosh2x = sinh? x + cosh? x.
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl VzIll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R plati [Zakladné vzorce.]

e sinh x + cosh x = e*.

@ sinhx — coshx = —e™*.
) COSh2 X — sinh2 x =1. [Body so stiradnicami (cosh x; sinh x) lezia na hyperbole y? — x? = 1 ])
VD A R plati [Zakladné stictové vzorce.]
o sinh (x + y) = sinh x - cosh y + cosh x - sinh y.
o sinh (x — y) = sinh x - cosh y — cosh x - sinh y.
o cosh (x + y) = cosh x - cosh y + sinh x - sinh y.
o cosh (x + y) = cosh x - cosh y — sinh x - sinh y.
v

Pre vietky X G R plati:

[Dvojnésobné a polovi¢né argumenty.]

@ sinh 2x = 2sinh x cosh x. o sinh?x = C"Sh%
o cosh2x = sinh? x + cosh? x. o cosh?x = C"“‘%
y
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl Vzll VzIlIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati
y
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl Vzll VzIlIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

e sinh x + sinhy = 2sinh % - cosh %=X,
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl Vzll VzIlIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

e sinh x + sinhy = 2sinh % - cosh %=X,

o sinhx — sinhy = 2 cosh ¥ - sinh 23X,
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09 SinhCosh TghCotgh VzI Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

e sinh x + sinhy = 2sinh % - cosh %=X,

o sinhx — sinhy = 2 cosh ¥ - sinh 23X,

e cosh x + cosh y = 2 cosh % - cosh 5.
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09 SinhCosh TghCotgh VzI Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

e sinh x + sinhy = 2sinh % - cosh %=X,

o sinhx — sinhy = 2 cosh ¥ - sinh 23X,

e cosh x + cosh y = 2 cosh % - cosh 5.

— — inh Xt¥ . sinh X=¥
e cosh x — coshy = 2sinh =% - sinh =5~.
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl Vzll VzIlIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

e sinh x + sinhy = 2sinh % - cosh %=X,
o sinhx — sinhy = 2 cosh ¥ - sinh 23X,
e cosh x + cosh y = 2 cosh % - cosh 5.

— — inh Xt¥ . sinh X=¥
e cosh x — coshy = 2sinh =% - sinh =5~.

Pre vsetky X,_y € R plati’

\ |
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl Vzll VzIlIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

e sinh x + sinhy = 2sinh % - cosh %=X,
o sinhx — sinhy = 2 cosh ¥ - sinh 23X,
e cosh x + cosh y = 2 cosh % - cosh 5.

— — inh Xt¥ . sinh X=¥
e cosh x — coshy = 2sinh =% - sinh =5~.

Pre vsetky X,_y € R plati’

|

o sinh (x 4+ y) + sinh (x — y) = 2sinh x - cosh y.

.
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl Vzll VzIlIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

e sinh x + sinhy = 2sinh % - cosh %=X,
o sinhx — sinhy = 2 cosh ¥ - sinh 23X,
e cosh x + cosh y = 2 cosh % - cosh 5.

— — inh Xt¥ . sinh X=¥
e cosh x — coshy = 2sinh =% - sinh =5~.

Pre vsetky X,_y € R plati’
o sinh (x 4+ y) + sinh (x — y) = 2sinh x - cosh y.
o sinh (x 4+ y) —sinh (x — y) = 2cosh x - sinh y.

|

.
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl Vzll VzIlIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

e sinh x + sinhy = 2sinh % - cosh %=X,
o sinhx — sinhy = 2 cosh ¥ - sinh 23X,
e cosh x + cosh y = 2 cosh % - cosh 5.

— — inh Xt¥ . sinh X=¥
e cosh x — coshy = 2sinh =% - sinh =5~.

Pre vsetky X,_y € R plati’

|

o sinh (x 4+ y) + sinh (x — y) = 2sinh x - cosh y.
o sinh (x 4+ y) —sinh (x — y) = 2cosh x - sinh y.

o cosh (x + y) + cosh (x — y) = 2 cosh x - cosh y.

.
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl Vzll VzIlIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

e sinh x + sinhy = 2sinh % - cosh %=X,
o sinhx — sinhy = 2 cosh ¥ - sinh 23X,
e cosh x + cosh y = 2 cosh % - cosh 5.

— — inh Xt¥ . sinh X=¥
e cosh x — coshy = 2sinh =% - sinh =5~.

Pre vsetky X,_y € R plati’

|

o sinh (x 4+ y) + sinh (x — y) = 2sinh x - cosh y.
o sinh (x 4+ y) —sinh (x — y) = 2cosh x - sinh y.

o cosh (x + y) + cosh (x — y) = 2 cosh x - cosh y.

o cosh (x + y) — cosh (x — y) = 2sinh x - sinh y.

.
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

09 SinhCosh TghCotgh VzI Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati
o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y
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09 SinhCosh TghCotgh VzI Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y
o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1
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09 SinhCosh TghCotgh VzI Vzll Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X, Y = R plati

o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

.

N
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

__ sinhx  coshx __
o tghx - cotghx = coshx sinhx 1

.

N
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

__ sinhx  coshx __
o tghx - cotghx = coshx sinhx 1

.

N

Pre vsetky X,_y € R p|at|: [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens hyperbolické.]
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

__ sinhx  coshx __
o tghx - cotghx = coshx sinhx 1

.

N

Pre vsetky X,_y € R p|at|: [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens hyperbolické.]

_ _tghx+ttghy
o tgh(x +y) = Tighrteny
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

__ sinhx  coshx __
o tghx - cotghx = coshx sinhx 1

.

N

Pre vsetky X,_y € R p|at|: [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens hyperbolické.]

_ _tghx+ttghy
o tgh(x +y) = Tighrteny

- _ tghx—tghy
o tgh (X y) — 1—-tghxtghy"
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

.

__ sinhx  coshx __
o tghx - cotghx = coshx ~ sinhx =1 )
Pre vsetky X,_y € R p|at|' [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens hyperbolické.]
_ tghx+tghy _ 14-cotgh x-cotgh y
o tgh (X +y) = T ithrtany o cotgh (x +¥) = Sgighxteotany -

- _ tghx—tghy
o tgh (X y) — 1—-tghxtghy"
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati

o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

.

o tghx - corghx = 28 . oz — 1 )
Pre véetky X,y € R plati: [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens hyperbolické.]

otgh(x—l—y):%, ocotgh(x—i—y):%_

otgh(x—y):%_ ocotgh(x—y):%_
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati
o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

__ sinhx  coshx __
o tghx - cotghx = coshx sinhx 1

.

N

Pre vsetky X,_y € R p|at|' [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens hyperbolické.]
_ tghx+tghy _ 14-cotgh x-cotgh y
O tgh (X + y) ~ 1+tghx-tghy" C COtgh (X + y) ~  cotgh x+cotghy *
- _ tghx—tghy - _ 1—cotgh x-cotghy
O tgh (X y) ~ 1-tghx-tghy" C COtgh (X y) ~  cotghx—cotghy -
v
Pre vietky X,_y = R p|at|l [Stictové vzorce pre dvojnadsobné argumenty.]
v
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati
o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

__ sinhx  coshx __
o tghx - cotghx = coshx sinhx 1

.

y
Pre vsetky X,_y € R p|at|' [Stiétové vzorce pre tangens a kotangens hyperbolické.]
_ tghx+tghy _ 14-cotgh x-cotgh y
O tgh (X + y) ~ 1+tghx-tghy" C COtgh (X + y) ~  cotgh x+cotghy *
- _ tghx—tghy - _ 1—cotgh x-cotghy
O tgh (X y) ~ 1-tghx-tghy" C COtgh (X y) ~  cotghx—cotghy -
v
Pre vietky X,_y = R p|at|l [Stictové vzorce pre dvojnadsobné argumenty.]
_ 2tghx 2
O tgh 2x = 1+tgh’x — cotgh x+tghx*
v
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vSetky X,y e R plati
o sinh (x 4 y) - sinh (x — y) = sinh? x — sinh? y = cosh? x — cosh? y..

o cosh (x + y) - cosh (x — y) = cosh? x 4 cosh? y — 1 = sinh? y + sinh? x + 1.

Pre vietky X € R, X # 0 plati:

__ sinhx  coshx __
o tghx - cotghx = coshx sinhx 1

.

y
Pre véetky X,y € R p|at|': [Stictové vzorce pre tangens a kotangens hyperbolické.]
otgh(x—l—y):%, ocotgh(x—i—y):%_
otgh(x—y):%_ ocotgh(x—y):%_
v
Pre vietky X,y € R platf: [Stictové vzorce pre dvojnssobné argumenty.]
¢ tgh 2= li—ttitllgx - cotgh X2+tghx' e cotg 2x = 12+chtt§:ix = coteh X2+tghX_
v
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09 SinhCosh TghCotgh VzI VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R, ne N plati:
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09 SinhCosh TghCotgh VzI VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R, ne N plati: [Moivreov vzorec pre hyperbolické funkcie.]

o (cosh x = sinh x)" = cosh nx =+ sinh nx.
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09 SinhCosh TghCotgh VzI VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R, ne N plati’ [Moivreov vzorec pre hyperbolické funkcie.]

o (cosh x = sinh x)" = cosh nx =+ sinh nx.

[Moivreov vzorec pre komplexné Cisla: e Pre vSetky x € R, n€ N plati (cos x % isinx)” = cos nx £ isin nx.]
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzlIl VzIIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R, ne N platf vzorec pre hyperbolické funkci

o (cosh x = sinh x)" = cosh nx =+ sinh nx.

[Moivreov vzorec pre komplexné &isla: o Pre vSetky x € R, n€ N plati (cos x % isin x)

cos nx % isin nx.]
V.

@ sinh x

e cosh x

_ 1
O tghX ~ cotghx
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzlIl VzIIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R, ne N plati’ [Moivreov vzorec pre hyperbolické funkcie.]

o (cosh x = sinh x)" = cosh nx =+ sinh nx.

[Moivreov vzorec pre komplexné &isla: o Pre vSetky x € R, n€ N plati (cos x % isin x)

cos nx % isin nx.]
V.

@ sinh x

e cosh x o = Vsinh®x+1

sinh x

1
1 g = _Sinx
cotgh x v/sinh? x+1

e tghx =
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzlIl VzIIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R, ne N platf vzorec pre hyperbolické funkci

o (cosh x = sinh x)" = cosh nx =+ sinh nx.

[Moivreov vzorec pre komplexné &isla: o Pre vSetky x € R, n€ N plati (cos x % isin x)

cos nx % isin nx.]
V.

@ sinh x o = Vcosh?x—1

@ cosh x
teh x = 1 _ 4/cosh? x—1
°1g ~ cotghx U= coshx °
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzlIl VzIIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R, ne N plati’ [Moivreov vzorec pre hyperbolické funkcie.]

o (cosh x = sinh x)" = cosh nx =+ sinh nx.

[Moivreov vzorec pre komplexné &isla: o Pre vSetky x € R, n€ N plati (cos x % isin x)

cos nx % isin nx.]
V.

. _ tgh x
e sinh x Q= —F—
v/ 1—tgh? x
e cosh x o = ﬁ
—tgh® x
_ 1
O tghX ~ cotghx
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzlIl VzIIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R, ne N platf vzorec pre hyperbolické funkci

o (cosh x = sinh x)" = cosh nx =+ sinh nx.

[Moivreov vzorec pre komplexné &isla: o Pre vSetky x € R, n€ N plati (cos x % isin x)

cos nx % isin nx.]
V.

e sinh x o = %
v/ cotgh? x—1
e cosh x o — —otehx
4/ cotgh? x—1
_ 1
O tghX ~ cotghx
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09 SinhCosh TghCotgh VzI VzIl Vzlll VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X e R, ne N plati’ [Moivreov vzorec pre hyperbolické funkcie.]

o (cosh x = sinh x)" = cosh nx =+ sinh nx.

[Moivreov vzorec pre komplexné &isla: o Pre vSetky x € R, n€ N plati (cos x % isin x)

@ sinh x o = Vcosh?x—1%e = —B1X 75 _ L

\/17tgh2 X \/cotgh2 x—1
e coshx o = V/sinh? x+1 ° =

_ 1, _sinhx = _ Vcosh?x—1
cotghx = 7 /ainn2 x+1 - coshx  *

cos nx % isin nx.]
V.

1 A cotgh x
\/1—tgh2 X \/cotgh2 x—1

e tghx =
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09 SinhCosh TghCotgh Vzl VzlIl VzIIl VzIV

Hyperbolické funkcie — Sictové vzorce

Pre vietky X € R, ne N platf vzorec pre hyperbolické funkci

o (cosh x = sinh x)" = cosh nx =+ sinh nx.

[Moivreov vzorec pre komplexné &isla: o Pre vSetky x € R, n€ N plati (cos x % isin x)

cos nx % isin nx.]
V.

y X €(0; 00) plar
@ sinh x o = Vcosh?x—1%e = —B1X 75 _ L .
\/17tgh2 X \/cotgh2 x—1
e cosh x o = Vsinh®x+1 o=

1 A cotgh x
\/1—tgh2 X \/cotgh2 x—1
_ 1, _sinhx = _ Vcosh?x—1
cotghx ® — /sinh2 x+1 Sh coshx  *

e tghx =

[Goniometrické funkcie.

o sinx o=11-cos?x o= —BX °= L .
V1t+tg?x v/14cotg? x
® COSX o =1-sin’x o — o= —otEX
\/1+tg2>< \/1+cotg2x
o _ 1 0= sin x o= V1—cos? x
EX = cotg x = /1sin2x - cosx °
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10 ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

e Hyperbolometrickymi funkciami,
nazgvame INVEFZNE funkcie ku funkeiam hyperbolickym
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10 ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

e Hyperbolometrickymi funkciami,
nazyvame INVerzné funkeie ku funkeism hyperbo|lck)7m (resp. k ich vhodnym zizeniam).
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10 ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

o Hyperbolometrickymi funkciami, omacenie argsinh, argcosh, argtgh, argcotgh,
nazyvame INVerzné funkeie ku funkeism hyperbo|lck)7m (resp. k ich vhodnym zizeniam).
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10 ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

o Hyperbolometrickymi funkciami, omacenie argsinh, argcosh, argtgh, argcotgh,
nazyvame INVErzné funkeie ku funkciam hyperbollck)'/m (resp. k ich vhodnym ziizeniam).

Argument sinusu hyperbolického Argument kosinusu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
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10 ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

o Hyperbolometrickymi funkciami, omacenie argsinh, argcosh, argtgh, argcotgh,
nazyvame INVerzné funkeie ku funkeism hyperbo|lck)7m (resp. k ich vhodnym zGzeniam).

Argument sinusu hyperbolického Argument kosinusu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia

f:y =argsinhx =In(x +vx2+1). f:y = argcoshx = In (x + vx2 — 1).

31’ 61
2 5
argsinh x
1 4
-3 -2 -1 X
01 2 3 3
=il 2 argcosh x
—2 1
X
-3
01 2 3 4 5 6
y y
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10 ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

o Hyperbolometrickymi funkciami, omacenie argsinh, argcosh, argtgh, argcotgh,
nazyvame INVerzné funkeie ku funkeism hyperbo|lck)7m (resp. k ich vhodnym zGzeniam).

Argument sinusu hyperbolického Argument kosinusu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
f:y =argsinhx =In(x +vx2+1). f:y = argcoshx = In (x + vx2 — 1).
o D(f) = R. o D(f) = (1;00).
154 61"
2 5
argsinh x
1 4
-3 -2 -1 X

01 2 3 3
—1 2 argcosh x
-3 01 2 3 4 5 6
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10

ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

o Hyperbolometrickymi funkciami, omacenie argsinh, argcosh, argtgh, argcotgh,
nazyvame INVerzné funkeie ku funkeism hyperbo|lck)7m (resp. k ich vhodnym zGzeniam).

sa nazyva funkcia

f:y =argsinhx =In(x +vx2+1).

o D(f) = R.

-3 -2 -1

o H(f) = R.
y
argsinh x
X
01 2 3
-1
-2
-3

sa nazyva funkcia
f: y = argcoshx = |
o D(f) = (1;00).

= N W s~ oo

Argument sinusu hyperbolického Argument kosinusu hyperbolického

n(x+vx2-1).
o H(F) = (0; 50).

argcosh x
X

01 2 3
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10

ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

o Hyperbolometrickymi funkciami, omacenie argsinh, argcosh, argtgh, argcotgh,
nazyvame INVerzné funkeie ku funkeism hyperbo|lck)7m (resp. k ich vhodnym zGzeniam).

sa nazyva funkcia

f:y =argsinhx =In(x +vx2+1).

o D(f) = R.

o f j. neparna.

1
-3 -2 -1

o H(f) = R.
y
argsinh x
X
01 2 3
-1
-2
-3

sa nazyva funkcia
f: y = argcoshx = |
o D(f) = (1;00).

= N W s~ oo

Argument sinusu hyperbolického Argument kosinusu hyperbolického

n(x+vx2-1).
o H(F) = (0; 50).

argcosh x
X

01 2 3
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10

ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

o Hyperbolometrickymi funkciami, omacenie argsinh, argcosh, argtgh, argcotgh,
nazyvame INVerzné funkeie ku funkeism hyperbo|lck)7m (resp. k ich vhodnym zGzeniam).

sa nazyva funkcia

f:y =argsinhx =In(x +vx2+1).

o D(f) = R.

o f j. neparna.

1
-3 -2 -1

o H(f) = R.

o f j rastlca.

y
argsinh x
X
01 2 3
-1
-2
-3

sa nazyva funkcia
f: y = argcoshx = |
o D(f) = (1;00).

o f j rastdca.

= N W s~ oo

Argument sinusu hyperbolického Argument kosinusu hyperbolického

n(x+vx2-1).
o H(F) = (0; 50).

argcosh x
X

01 2 3
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10 ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

o Hyperbolometrickymi funkciami, omacenie argsinh, argcosh, argtgh, argcotgh,
nazyvame INVerzné funkeie ku funkeism hyperbo|lck)7m (resp. k ich vhodnym zGzeniam).

Argument sinusu hyperbolického Argument kosinusu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
f:y =argsinhx =In(x +vx2+1). f:y = argcoshx = In (x + vx2 — 1).
o D(f) = R. o H(f) = R. o D(f) = (1;0). o H(f) = (0;00).
o f j. neparna. o f j rastlca. o f j rastdca.
) Koreﬁ (nulovy bod) je 0 [argsinh 0 = 0.] o Koreﬁ (nulovy bod) je 1. [argcosh 1 = 0.]
31’ 61
2 5
argsinh x
1 4
-3 -2 -1 X
01 2 3 3
=il 2 argcosh x
—2 1
X
-3 01 2 3 4 5 6
y y

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http://frcatel.fri.uniza.sk /users /beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/users/beerb

10 ArgsinhArgcosh ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument sinus . kosinus hyp.

o Hyperbolometrickymi funkciami, omacenie argsinh, argcosh, argtgh, argcotgh,
nazyvame INVErzné funkeie ku funkciam hyperbollck)'/m (resp. k ich vhodnym ziizeniam).

Argument sinusu hyperbolického Argument kosinusu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
f:y =argsinhx =In(x +vx2+1). f:y = argcoshx = In (x + vx2 — 1).
o D(f) = R. o H(f) = R. o D(f) = (L;c0). e H(f) = (0; o0).
o f j. neparna. o f j rastlca. o f j rastdca.
) Koreﬁ (nulovy bod) je 0 [argsinh 0 = 0.] o Koreﬁ (nulovy bod) je 1. [argcosh 1 = 0.]
8 v sinhx 6 Y cosh x
2 5
argsinh x
1 4
-3 -2 -1 X
01 2 3 3
=il 2 argcosh x
—2 1
X
-3 01 2 3 4 5 6
. V.
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10 ArgsinhArgcosh  ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument tangens . kotangens hyp.

Argument tangensu hyperbolického Argument kotangensu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
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10 ArgsinhArgcosh  ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument tangens . kotangens hyp.

Argument tangensu hyperbolického Argument kotangensu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
. _ _ 1 1+x . _ _ 1 x+1
fiy=argtghx = 5In35. f:y = argcotghx = 5 In 355
Y | argtgh y argcotgh x
3 erenx 3
2 2
1 1
-3 -2 -1 -3 -2 -1
01 2 3X 01 2 3X
~1 =1
) =2
-3 =S
y o’
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10 ArgsinhArgcosh  ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument tangens . kotangens hyp.

Argument tangensu hyperbolického Argument kotangensu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
. _ _ 1 1+x . _ _ 1 x+1
fiy=argtghx = 5In35. f:y = argcotghx = 5 In 355
o D(f) = (~1;1). o D(f)=R—(~1;1).
. Y | argtgh x )3: argcotgh x
2 2
1 1
-3 -2 -1 -3 -2 -1
01 2 3X 01 2 3X
~1 =1
) =2
-3 -3
y o’
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10 ArgsinhArgcosh  ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument tangens . kotangens hyp.

Argument tangensu hyperbolického Argument kotangensu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
f:y =argtghx = fln f f:y:argcotghx—%l fi
o D(f) = (~1:1). o H(f)= o D(f)=R—(~1;1). o H(f)=R—{0}.
. Y | argtgh x )3: argcotgh x
2 2
1 1
-3 -2 1 -3 -2 -1
01 2 3X 01 2 3X
=1 =1
) =2
-3 -3
y o’
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10 ArgsinhArgcosh  ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument tangens . kotangens hyp.

Argument tangensu hyperbolického Argument kotangensu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
f:y =argtghx = fln f f:y:argcotghx—%l fi
o D(f) = (~1:1). o H(f) = o D(f)=R—(~1;1). o H(f)=R—{0}.
o f je neparna. o f je neparna.
; Y | argtgh x J; argcotgh x
2 2
1 1
3 -2 1 3 2 -1
01 2 3X 01 2 3x
-1 -1
) =2
—3 —3
y )
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10 ArgsinhArgcosh  ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument tangens . kotangens hyp.

Argument tangensu hyperbolického Argument kotangensu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
f:y =argtghx = fln f f:y:argcotghx—%l fi
o D(f)=(-1;1). H(f) = o D(f)=R—(-1;1). e H(f)=R—{0}.
o f je neparna. o f je neparna.
o f j rastica. o f klesd na (—o0; —1),
; Y | argtgh x J; argcotgh x
2 2
1 1
3 2 1 -3 -2 -1
01 2 3x 01 2 3x
-1 -1
) =2
-3 -3
v y
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10 ArgsinhArgcosh  ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument tangens . kotangens hyp.

Argument tangensu hyperbolického Argument kotangensu hyperbolického

sa nazyva funkcia sa nazyva funkcia
f:y =argtghx = fln f f:y:argcotghx—%l fi
o D(f)=(-1;1). H(f) = o D(f)=R—(-1;1). e H(f)=R—{0}.
o f je neparna. o f je neparna.
o f j rastica. o f klesd na (—oo; —1), klesa w (1; 00).
; Y | argtgh x J; argcotgh x
2 2
1 1
-3 -2 -1 -3 -2 -1
01 2 3x 01 2 3x
~1 =1
-2 )
-3 -3
y y
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ArgsinhArgcosh  ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument tangens . kotangens hyp.

Argument tangensu hyperbolického

Argument kotangensu hyperbolického

sa nazyva funkcia

f:y=argtghx =

D(f) = (—1;1).

f je neparna.

f je rastica.

-3 -2 -1

+

( )

fln

Koren (nulovy bod) je 0.

Y | argtgh x
3 gtg!

[argtgh0 = 0]

sa nazyva funkcia

f: y = argcotgh x = % In
(—1;1).

o D(f)=R—
o f je neparna.

o f klesd na (—o0; —

1), klesa na (1; 00).

o Korene (nulové body) neexistujd.

|‘
==

(f):R—{O}-

(]

y argcotgh x
3
2
1
-3 -2 -1
01 2 3X
-1
-2
=3
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10 ArgsinhArgcosh

ArgtghArgcotgh

Hyperbolometrické funkcie — Argument tangens . kotangens hyp.

Argument tangensu hyperbolického Argument kotangensu hyperbolického

sa nazyva funkcia

sa nazyva funkcia

f:y=argtghx = fln f f:y:argcotghx:élni—ﬂ.
o D(f)=(-1;1). H(f) = o D(f)=R—(-1;1). e H(f)=R—{0}.

o f je neparna.

o f j rastica.

o Koren (nulovy bod) je 0.

[argtgh0 = 0]

o f je neparna.
o f klesd na (—oo; —1), klesa w (1; 00).

o Korene (nulové body) neexistujd.

Y | argtgh x y argcotgh x
8] & 3
2 2
2 a cotgh x
3 2 1 i 3 2 -1
0 2 3X 01 2 3X
- -1
—2 —2
=9 =S
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Koniec 5. Casti

Dakujem za pozornost.
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